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P1. Sea f : [0, 1]× [0, 1] −→ R definida por:

f(x, y) =



0 si x /∈ Q

0 si x ∈ Q , y /∈ Q

1

q
si x ∈ Q , y =

p

q
∈ Q irreducible

Pruebe que f es integrable y calcule el valor de la integral.

P2. Sea A = [0, 1]× [0, 1], y f : A −→ R definida por f(x, y) = ex+y.

a) Pruebe que para todo ε > 0, existe una partición P de A tal que

S(f, P )− s(f, p) < ε

donde S(f, ·) y s(f, ·) son las sumas superior e inferior respectivamente.

b) Concluya que f es integrable y calcule

∫
A

f .

P3. Sea f : Rn −→ R continua y denotemos Bε = B̄(x̄, ε). Pruebe que:

ĺım
ε→0

1

V (Bε)

∫
Bε

f(x) dV = f(x̄)

donde V (Bε) es el volumen de Bε.
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