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P1. a) Las signientes tablas incompletas corresponden a las operaciones en el anillo (A, &, @),
para A = {a, b, ¢, d}

S lalb|leld dlalb|le]|d
a |lalb d a |a a|a
b I b |a a
e ) c|a e
i dlalb]|e

1) Clonsiderande las propiedades generales del anillo, complete las tablas anteriores justificando
cada relleno. (Ind.: complete primero la tabla para & ¥ para @ utilice adecuadamente la

distributividad). (2.0 ptos.)
ii) ;Es (4, ®. ©) conmutativo?. jPosee (A, 4, @) unidad?. jTiene divisores del cero? (1.0 pto.)
By (A, 4,1 e un anillo tal que r-r =x Yr & A, Demuestre que

i) 1= —x ¥%re A (—r e inverso aditivo de x) (0.7 ptos.)
ii) (A, +.-) es anillo conmmtativo. (0.7 ptos.)
i) (r-uwj-(r+uvi=0 ¥r,uecA. (0.6 ptos.)
P2. a) i) Pruebe que wy = &RT k=1,2,....,n— 1, son raices del polinomio
FPlzj=14=+ 2. 4" (Ind.: Observe gue P(z) es una suma geométrica) (1.5 ptos.)
i) Deduzea que Piz) =iz —uwy )iz —wa).. (2 —w,_q ). (0.5 ptos.)

1m) Considere un poligono regnlar de n lados nserite en el
cireulo unitario, nno de cuyos vértices es 4 = (1,0).

Al unir cualouier vértice del poligono con todos los
restantes, se generan n — 1 segmentos. (ver figura).

Se sabe que la distancia entre dos puntos @, w del

plano complejo es |2 — w|.

ﬁ_parti del "Etilce A(1,0) del poligono egular, eseriba las longitudes de los segmentos
AA AAL, L AAL ) v atilice (i1) para concluir que

rl 'jg : .."L"lg "l 'ﬂfa—l =n {2.0 pt-:rs.}l

b) Sea A = {2 £ E/|z| = ¢, cfijo ,c € BT}
Sean f,o: 4 — A definidas por

Caleule
i) (go F)(z)+ (foa)(z) (1.0 pto.)
i) [{ge f)(z)|+ |(foa)(z)| (1.0 pto.}
P3. a) Sesabe que el polinomic P(r) = 2* — 47* + 102" — 12r + & no admite raices reales ¥ que una de
sus ralces tlene modulo 2. Determine todas las raices de Pix). (3.0 ptos.)
b) Determinar un polinomic Piz), monico. de grade 3, que sea divisible por # —1 ¥ tal que los restos
de sus divisiones por » — 2, 7 — 3 ¥ » — 4 sean iguales. (3.0 ptos.)

TIEMPO: 3 horas.



