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Pl1.—-

(a) (3 ptos.) Sea f : IN — IN una funcién creciente (es decir, Vn,m € IN, n <m =

f(n) < f(m)) y biyectiva. Probar que V n € IN, f(n)=n.

(b) (3 ptos.) Sea Pr(IN) = {A C IN / A es finitoy A # 0} y considere f : Pp(IN) — IN

definida por f(A) = Z i (es la suma de los elementos de A. Ejemplo, f({0,2,4}) = 6).
i€A

Pruebe que f es epiyectiva pero no es biyectiva.

P2.— Sea (A, +,-) un anillo con unidad (denotamos 1 a la unidad de (A4 \ {0},-) y 0 al
neutro de (A4, +)). Suponga que existe k € IN, k > 1talque 1+...+1=0.
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(ii) (3 ptos.) Suponga que kK = p- ¢, con p,q € IN. Pruebe que si el anillo no tiene
divisores de cero entonces

P3.—
(a) (i) (2 ptos.) Sean € IN\ {0} y V k € {0,...,n — 1} considere la raiz n—ésima de la
unidad py = %" . Sea el polinomio p(z) = pg + P1& + ... + pn_12™" 1. Pruebe que las

raices de p(z) son pg,...,Pn—2-

(ii) (1 pto.) Factorice en producto de polinomios de grado 1 enC[z] el polinomio
1+ iz — z? — izd.

(b) Sea k € IN. Se define la relacién R en IR[z| por:
(p(x)=ag+ ...+ a,2" R qx)=bo+..+bpz™) < (ag=bog,...,a5 = bg)

(i) (2 ptos.) Pruebe que R es una relacién de equivalencia.

(ii) (1 pto.) Pruebe quesip R qy p' R ¢’ entonces p-p' R q-¢'.
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