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P1. Considere una economia de intercambio con dos consumidores y dos bienes.
Las preferencias de cada agente estdn dadas poru(x,y) =In(x+ 1) +In(y+ 1)

Suponga que la dotacidn inicial es una unidad de cada bien para cada uno de los agentes.
Calcule cuales son las asignaciones pareto eficientes en esta economia, y muestre que la
dotacion inicial es pareto eficiente. (2,5 pto.)

Plantee el problema que resuelve cada consumidor y calcule el equilibrio competitivo en
esta economia. Como recomendacion, calcule las demandas de cada uno de los bienes de
los individuos, e imponga que la suma de las demandas (para cada uno de los bienes) tiene
que ser igual a la cantidad existente en la economia. (2,5 pto.)

Pruebe que es posible encontrar un equilibrio competitivo para cualquier asignacién de
dotaciones inicial. Asuma que cada individuo recibe una dotacion e, ;, e, ; para cada bieny
que e;; te, =2, e;q +e, =2(1pto.)

(Bonus) Ocupando lo obtenido en la parte anterior, muestre que cualquier asignacion
pareto eficiente puede ser obtenida como un equilibrio competitivo para una asignacion
de dotaciones iniciales particular.

En particular, demostrar lo anterior es verificar el segundo teorema del bienestar para
esta economia. (2 pto.)

Dado que las funciones de utilidad son las mismas para los dos individuos, se tiene que las
asignaciones pareto eficientes corresponden a la diagonal de la caja de edgeworth.

Como la cantidad total de cada uno de los bienes en la economia es la misma, serdn todas
las asignaciones tal que x = y. Luego, la dotacidn inicial es pareto eficiente.

Cada consumidor resolvera
maxy, . In(x; + 1) +1In (y; + 1)

S.Q4. PxXi T PyYi = Px + Dy



Ocupando la ecuacién anterior junto con la restriccion presupuestaria queda que

Ocupando que
X1+X=2, y1+y2=2 = py=p =y;=1, x=1

Luego el equilibrio competitivo que se alcanza es la misma dotacidn inicial que se tenia. Es decir,
no existira intercambio en esta economia.

c) Cada consumidor resolvera
maxy,,, In(x; + D+In(y; + 1

S.Q. PyXi + DyYi = €1,iDx + €2,iDy

yi+1:p_x
x+1 py

Ocupando la ecuacién anterior junto con la restriccidon presupuestaria queda que

— py(ez,i_1)+px(el,i+1) X = px(el,i_1)+py(ez,i+1)
2py, ! 2py

Yi

Luego, como

X1+x,=2, y1+y, =2 =

Px(e1,1 - 1) + Py(92,1 + 1) + px(e1,2 - 1) + Py(ez,z + 1) —>
2py 2py



Py(em - 1) + px(el,l + 1) + Py(ez,z - 1) + Px(e1,2 + 1) -2
2p,, 2p,,

Desarrollando se llega a qué:

eiteq; _eitey;

2Dy = Px = Yi= 5 X = 5

Donde se cumple que x = y independiente de las dotaciones iniciales.

Que es el equilibrio competitivo en funcidn de las dotaciones iniciales.

d)

(Bonus)

De la parte a), sabemos que una asignacidn eficiente es tal que cumple con x =y

En particular, para un valor eficiente x = y = X fijo

Entregando dotaciones iniciales tal que ey ; + e, =2X , ej1+ e, =2 , e+ ey, =2

Se obtiene el equilibrio competitivo x = y = x dado.

a)

b)

P2. Suponga que existen dos agentes, que tienen una utilidad u;(x;,z) = x; + az
donde xi representa el consumo de un bien privado y z el nivel de provision del bien
publico. Ademas a; representa la importancia del bien publico para el agente i. Para
simplificar, asumamos que a; =1 y a, = 2. Ambos agentes deciden simultdneamente
cuanto consumir y las contribuciones al bien publico. Ademds suponga que ambos
individuos tienen un ingreso de w . Existe una empresa que para producir q unidades del
bien publico tiene un costo de C(q) = q. El precio de bienx es 1.

Suponga que para la provision del bien publico se cobra un precio diferenciado a cada uno
de los agentes p;

Resuelva el problema que resuelve cada individuo. Recuerde que cada individuo a priori
tiene un nivel distinto de preferencia en la cantidad de z. En particular, calcule cuanto es
el nivel optimo de z para cada uno de los individuos (1 pto.)

Plantee el problema que resuelve la firma que provee el bien publico. Recuerde que los
ingresos de la firma estaran dados por los ingresos debido al precio que se le cobra a cada
individuo. (1 pto.)



d)

e)

Sol:

a)

Imponga que los niveles de bien publico en la economia deben ser iguales. Esto es que
decir z; = z; = Zfirmq (demanda=oferta). Con esto encuentre cuales seran los precios
cobrados a cada uno de los individuos y la cantidad de bien publico en la economia. (1 pto)
Resuelva nuevamente el problema anterior pero en el caso en que el precio del bien
publico es igual para los dos individuos. Calcule este nuevo precio y la cantidad de bien
publico en la economia. (2 pto.)

Interprete los resultados comparando los 2 casos. (1 pto.)

En particular el caso con precios distintos recibe el nombre de equilibrio de Lindahl, que
surgié como una buena solucién para el financiamiento de bienes publicos. El problema
surge por la imposibilidad de conocer las distintas funciones de utilidad en la economia,
dado que los agentes nunca revelardn la verdad en cuanto a la valoracion que tienen de
un bien.

Cada agente resolvera:
MaXy, . Xi + al-\/E

s.a. x;+piz; <w;

Conz=12z+2z

aiz

CPO: =

N
I

b) La firma resolvera:

c)

2
max, E piZ—2Z
i=1

CPO: Yi p; =1

En equilibrio

a,? a,? a,

b1
= — =

4p2 4p,? p2 az

Ocupando la condicién de la firma

M+, =1

@ P2 TP2 =

a; a;
>p2 = p1

a;+a, a;+a,



d)

e)

2 1 9
=>p2:§ , p1=§ , ZZZ

Como solo se tiene un Unico precio, al tener la firma que provee el bien publico costos de
laformac(q) =q ,p=c(g)=1

MaXy, ,. X; + al-\/E

s.a. x;+z; < w;

a; _
CPO: —1+ﬁ— 0

a;

2\[21 + Zy

Como esta ultima ecuacién se tiene para los dos individuos, no existen soluciones

interiores para el problema. Luego, uno de los dos individuos tendrd soluciones esquina y

no aportara para el bien publico (le convendrd consumirse todo). Intuitivamente el que

menos valora el bien publico no aportara para este, y el otro individuo aportara todo.
z=2z,=1, z1=0

Analiticamente, para el individuo 1 le es mas conveniente gastar su ingreso en consumir el
bien x que gastar en el bien publico, dado que el otro individuo ya gasto para el bien
publico cierta cantidad. La utilidad marginal de consumir el bien x es mayor que del bien z
cuando z = 1 porlo que el individuo 1 escoge z; = 0

Podemos ver en el caso de un precio que existira un agente free rider, ya que no gastara
para el bien publico aprovechandose de que el otro individuo lo valora mds. Por otro lado,
vemos que con precios distintos cada individuo paga acorde a su valoracién del bien
publico. Ademas, se puede notar que la provisidn de bien publico es menor en el caso con
un solo precio debido al efecto de free rider de uno de los individuos.



