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Pregunta 1

Sea T tiempo de parada. Pruebe las siguientes propiedades:

(i) Sea h : Q — R. Entonces X es Bp-medible ssi 3(hy,)nen, con h, medible respecto a B, tal
que b =3 hylir—py.

(i) Si X es una v.a. integrable, entonces E(X |Br) = >, E(X|By,)1ir—pn)-

Pregunta 2

(i) Sean (G, +) grupo numerable, y sean (Z,)n>1 secuencia de variables aleatorias i.i.d. a valores
en G. Defina S, = g+ > }_; Z,. Pruebe que S, es cadena de Markov y encuentre su matriz de
transicién.

(7i) Suponga ahora que dos jugadores, A y B, juegan un juego por turnos, donde A parte con j
fichas, y B parte con N — j fichas. En cada turno, A le gana una ficha a B con probabilidad p,
y B le gana una ficha a A con probabilidad 1 — p, siendo cada turno independiente entre si. Ga-
na el jugador que deja sin fichas a su contrincante. Calcule la probabilidad de que A gane el juego.

Pregunta 3

Sea (X, )nen una secuencia de variables aleatorias que verifican la siguiente propiedad:

Vn > k,Vin_H,in, ety € I,]P)(XR_H = in+1|Xn = ip, .., Xg = i()) = ]P)(Xn—f—l = in+1’Xn =
Uy ey Xn+1—k = z.n-l—l—k)-

Definimos ahora la secuencia de vectores aleatorios Z,, a valores en I*, con Z,, = (Xn—kt 1y ey Xn)-
Pruebe que (Z,,),, es cadena de Markov y encuentre su matriz de transicion.



