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Pregunta 1 Considere, para cada t > 0, la siguiente medida de probabilidad concentrada en N
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Para t; < ... < tp, consideramos la siguiente medida en RP, concentrada en N?, dada por
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considerando ng =ty = 0.

(i) Demuestre que existe una tinica medida de probabilidad (que llamaremos P) en (R, 3(R)>)
tal que sus leyes finito-dimensionales son las medidas py,, . :, antes definidas. Es decir, no-
tando X; la proyeccién en la t-ésima coordenada, VO < t; < ... < tp,n1 < ... < ny, se
tendrd P(X;, = nq,..., Xz, = n,).
(ii) Pruebe que si 6 < s < t, entonces X; — X es independiente de Xy, y ademas la distribucién
de X; — X es la misma de X;_j.

Pregunta 2 Sea (2, B) espacio medible, y P una medida de probabilidad sobre él. Sea X una
v.a. integrable.

(i) Considere G sub-o-édlgebra. Demuestre que 3! v.a. Z que es G-medible y tal que VD €
G,E(1pX) =E(1p2).

(i) Notaremos Z = E(X|G). Suponga ahora que tenemos otra sub-o-dlgebra H que es indepen-
diente de o(0(X)UG). Pruebe que E(X|oc(HUG)) = E(X|G).

(iii) Suponga Q = [0,1]?, B = B(f2), P la medida de Lebesgue y G = {A x [0,1] : A € B([0,1])}.
Determine E(X|G) para cualquier X como en el enunciado.



