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P1. La oficina de difusién debe decidir a principios de ano si hacer o no
charlas de Difusién en la sexta region. Para ello, desean estimar la proporcién
p de estudiantes que quiere estudiar en Beaucheff. Se realiza una encuesta al
azar a n personas, de las cuales z quieren entrar a la facultad.

a) Suponga que conoce las respuestas de cada uno de los encuestados, y
calcule el estimador de maxima verosimulitud pysy de p. ;Resulta necesario el
supuesto inicial? Demuestre que el estimador es insesgado.

b) Verifique consistencia de pasy .

c) Verifique que el estimador pjsy alcanza la minima varianza para esti-
madores insesgados de p.

d) De la informaciéon que maneja Difusion, se tiene la idea de que p se
distribuye a priori segun la densidad 7(p) = Cp(1—p). Encuentre la distribucién
a posteriori para p dada la muestra.

Nota: Decimos que X ~ Beta(a, 3) si su funciéon de densidad esta dada por

(oo}
flz) = mz‘a_l(l —)#~! para x € (0,1), con I'(p) = {xp_le_:”dx.

e) Encuentre el estimador bayesiano pg de p para funcién de pérdida cuadratica.

P2. Sea una m.a.s. X;...X,, de una variable X ~ Bernoulli(p), donde
p ~ Beta(a, 8). Encuentre la distribucion a posteriori de p y compare el
estimador de los momentos de p con uno obtenido considerandolo como
parametro no aleatorio.

P3. Considere una variable Y, cuya funcion de densidad, para un parametro 6
desconocido, esta dada por
0

1@ =573

Muestre que, para una m.a.s. Y7....Y,, de Y el estadistico > in(Y;) es sufi-
ciente para 6.



