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CLASE AUXILIAR

1. Sean:
F={f:N—Ztal que (Vie IN)|f(i+1)— f(i)| =1}
Fo={f € F tal que f(0) =0}
Se definen en F las siguientes relaciones:
f<ge (VieN)f(i) <g(i)
f~g e 3k e B)(Vie N)F) - g(i) = k

Q

b

c

) Demuestre que la relacion ~ es de equivalencia.

) Demuestre que (Vf € F)(3g € Fo)f ~g

) Demuestre que (3h € Fo) tal que (Vf € Fo)h < f

d) Sean f,g € Fy. Demuestre que (Vi € IN)(3k € Z) f (i) — g(i) = 2k

TRABAJO DIRIGIDO

1. Considere el conjunto A = Z x Z.. Se define la relacion R en A por:
(al, ag)’R(bl.b2) Sartay—by—by=2k kel
a) Pruebe que R es una relacion de equivalencia.
b) Calcular explicitamente [(0,0)]z y [(1,0)]r-
¢) Pruebe que A=[(0,0)]z U [(1,0)]%.
d) Pruebe que existe una biyeccion f : [(1,0)]z — [(0,0)]=.
2. Sea Qunarelacionen R. Sea A = {f : IN — R : f es funcion }. Ademas de-
finimos en A larelacion R por: fRg < (In > 0)(Vk € {0, ...,n}) f(k)Qg(k).
a) Pruebe que fRg < f(0)Qg(0)
b) Pruebe que si R es una relacion de orden entonces Q también lo es.

¢) Pruebe que si Q es una relacion de equivalencia entonces R también
lo es.



