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P1.Sean f : R−→ R , g : R−→ R funciones contínuas en todo su dominio, y

de�namos la función h : R−→ R según la fórmula

h(x) =

{
f(x) x ∈ Q
g(x) x /∈ Q

Pruebe que h es contínua en x ∈ R sí y sólo si f(x) = g(x).

P2. Considere θ ∈ R y la función f : R−→ R de�nida por

f(x) =

{
sen(x)−sen(θ)

x−θ x 6= θ

cos(θ) x = θ

Muestre que f es contínua en x = θ.

P3. Se dice que una función g : R−→ R es lipchitziana de constante k ∈ R si

veri�ca la propiedad

∀x, y ∈ R; | g(x)− g(y) |6 k | x− y |

Pruebe que una función lipchitziana de constante k cualquiera es contínua

en todo su dominio.

P4. Sea h la función de�nida por

h(x) =

{
cos( 1

x ) x 6= 0
α x = 0

donde α es una constante real cualquiera. Pruebe que h no puede ser con-

tínua para ningún valor de α.

P5. Sea f una función contínua que satisface f(x+ y) = f(x) + f(y) para
todo x e y en su dominio. Pruebe que

f(x) = cx

y calcule explícitamente c.
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