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P1.- (Integral de Riemann) Considere una función ݂:  continua, biyectiva y 
estrictamente creciente. 

ሾܽ, ܾሿ ՜ ሾܿ, ݀ሿ
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ሼ݂ሺݔ଴ሻ, ݂ሺݔଵሻ, … , ݂

ܵሺ݂, ሻ ൅ ,ሺ݂ିଵݏ Qሻ ൌ bd െ ac 
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݂ሺݔሻ ൌ ׬ ሺݔ െ ሻଶ௫ݐ
଴ ݂ሺݐሻ݀ݐ ݂´´´ሺݔሻ ൌ 2݂ሺݔሻ

 

P3.- Sea ݃ una función dos veces derivable en Թ. Se define la función ݂ mediante la regla 

݂ሺݔሻ ൌ න ݃ሺݔ െ ݐሻ݀ݐሺ݊݁ݏሻݐ
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଴

 

Demostrar que se verifica la relación ݂´´ሺݔሻ ൅ ݂ሺݔሻ ൌ ݃ሺݔሻ para todo ݔ א Թ. 

 

P4.- Calcule 

lim
௫՜଴

׬ ݁௧మ݀ݐ௫య
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׬ sinሺݐଶሻ ௫ݐ݀
଴

a) Explique porqué ݂ିଵ es también integrable y estrictamente creciente. 
b) Considere la partición ܲ ൌ ଵ, … , ,௡ሽ del intervalo ሾܽݔ ܾሿ y su correspondiente 

partición imagen ܳ ൌ ሺݔ௡ሻሽ del intervalo ሾܿ, ݀ሿ. Demuestre que 
 

ܲ
 

c) Use apropiadamente las continuidades de ݂ y  ݂ିଵ para demostrar que  

 

P2.- Sea . Demuestre que se cumple . 
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5.- Para ݊ א Գ se define 
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Calcule ܫ଴ e ܫଵ. Encuentre una recurrencia que permita calcular ܫ௡ାଶ en función de ܫ௡. 

6- Demuestre que  
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P7.- Sea ݂: ሾܽ, ܾሿ ՜ Թ acotada e integrable, verificando que ݂൫ሺܽ ൅ ܾሻ െ ൯ݔ ൌ ݂ሺݔሻ para 
todo ݔ א ሾܽ, ܾሿ. 

 Probar que ׬ ௕ݔሻ݀ݔሺ݂ݔ
௔ ൌ

ଶ
a) ௔ା௕ ׬ ݂ሺݔሻ݀ݔ௔ . 
b) Sea ahora la función ݃: ሾെ1,1ሿ ՜ Թ continua. Pruebe que 
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c) Deduzca que  
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Y calcule el valor de la integral. 

 


