CLASE AUXILIAR 10

PROFESOR: JORGE SAN MARTIN
AUXILIARES: FRANCISCO JIMENEZ - RAMIRO VILLAGRA

Resumen

= Sea f una funcién Riemman integragle en [a,b], el area que encierra la funcion en el intervalo con el eje
0X es:

b
A = / (@) de

= Sean f,g inegrables en [a, b], el 4rea encerrada por las funciones es:
b
A= [15@) - gla)|do

= El volumen del sélido de revolucion formado por f integrable en el intervalo [a, b] con respecto al eje 0X
es:

ver/ ' (fla)) P

= El volumen del solido de revolucion formado por el area bajo f integrable en el intervalo [a, b] con respecto
al eje OY es:

b
V= 27r/ xf(x)dx

Ejercicios
P1
= Probar que el drea de una elipse de semi ejes a y b es mab.
= Calcular el area de un sector circular de radio R y angulo interno a.

= Concluir que para una circunferencia, A = T7R?

P2 Calcular el drea encerrada por y*> =z e y = 1(z — 3).

P3 Sea f(x) = —62% + 5z + 1 y se define P, =
f(x) y el segmento que une Py = (0,1) y P, es a

—

a, f(a)), con a > 0. Demuestre que el 4rea comprendida entre
3

P4 Dadas las curvas y = ma y y = 22, considere la recién limitada por ambas curvas y encuentre el valor de
m > 0, para que los volamenes de los sélidos obtenidos al rotar la regiéon definida en torno al eje OX y el eje
OY sean iguales.

P5 Considere la curva cuyos puntos satisfacen (1 + z2)y? = 22(1 — z?)
» Calcule el area de la region encerrada por esta curva.

= Calcule el columen de revolucién generado por la rotacion de esta curva en torno al eje OX.



P6 Sean f,g:[—1,1] — Rlas funciones dadas por f(z) = V1 —22 y g(z) = V3 — V1 — 22.
= Calcular el 4rea encerrada entre ambas curvas.

= Determinar el columen del sélido generado por la rotacion de la regién encerrada dpor el eje OX y la curva
h(z) = min{f(x),g(x)}, en torno a OX



