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Pregunta 1

Sea (X, T) espacio topoldgico.

(i) Probar que es Haussdorf ssi toda red tiene a lo mas un limite.

(i) Suponga ahora que el espacio es Haussdorf. Sea (x,)nen una sucesiéon en X. Probar que
{Zn}nenU{z : £, acumula en x} es un conjunto cerrado, y que si la sucesién es convergente, el
conjunto es ademés compacto. jEs cierto lo mismo si consideramos redes en lugar de sucesiones?.

Pregunta 2 (Topologia Uniforme)
Sea J un conjunto de indices infinito. En R’ definimos la distancia

d(z,y) = supd(z;, y;)
Jje€J

donde d(a, b) = min(la —b],1).
(i) Muestre que d define una distancia en R y que la topologia generada por esa distancia es la
topologia usual de R. Muestre ademés que d define efectivamente una distancia R”.
(i) Notemos por 7 la topologia generada por d (a esta topologia se le conoce como la Topologia
Uniforme) , y o la topologia producto. Muestre que 7 es estrictamente més fina que o.
(i1i) Suponga ahora J = N, y sea 0 < € < 1. Defina V(z,¢) = [[;cy B(zj,€). Muestre que
V(z,€) ¢ 7, y muestre ademds que By(z,€) = g5 V(2,0).



