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Solucién 1:
Primera parte:

(1)

CLASE AUXILIAR 5:
PAUTA EJERCICIOS PROPUESTOS

ANDRES ITURRIAGA J. - HECTOR OLIVERO Q.
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Por teorema central del limite para n lo suficientemente grande! se tiene:
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1En terminos practicos con n mayor que 30.



Segunda parte:
Primero calculamos la densidad de Y.

(12) Y = méx{x;}],
(13) Fy(t) = P(Y <)
(14) = PX1<t,Xs<t,.... X, <t
(15) — ﬁ]P’(Xigt)
i=1
(16) = (Fx(t)"
(17) = fy(t) = n(FX(t))"_le(t)
(1) = ()" ()
(19)

De esta misma manera se puede encontrar la densidad del mimino. Ahora ya podemos calcular la esperanza
de Y.

(20) E(Y) = /R tfy (D)dt

(21) - /atn(f)”’lldt
0 a a

(22) - nila

(23)

Tercera Parte:
Calculamos Var(Y") utilizando:

Var(y) = E(Y?) — (E(Y))*

Luego

(24) E(Y?) = /R 2 fy (8)dt
(25) = /Oath(Z)”—lidt
(26) B nnfz

(27) = Var(Y) = " 2

(n+2)(n+1)2"

Es claro que Var(Y) — 0 cuando n tiende a infinito.

Soluciéon 2:
Primera parte:

(28) E(i) = n

(29) Var(n) = o0’ + )
(30) E(i2) = n

(31) Var(is) = o'——
(32)



Segunda parte:

~ . 2 - - o e
(33) Var(ia) = (- + Lyar 2200
(34) De donde:
n
(35) =

Tercera parte:

(36) BEY) = S+ ")
. - n+m-—2

(37) E(63) = - o?

(38) E@2) = o

Solucién 3:

(39) Y = log(X/a)

(40) Fy(t) = B(Y <1)

(41) — Pllog(X/a) < 1)

(42) = P(X <ae)

(43) = Fx(ae")

(44) = fr(t) = fx(ae')ae'

(45) = e Mg (1)

Si consideramos a conocido entonces Y ~ exp(1/a) con o := 1/3. Ademés contamos con una muestra de Y’
definida como Y; = log(X;/a).
La funciéon de verosimilitud de « esta dada por:

o, syn) = (@)™ exp(%1 Zy)

De donde se deduce que el estimador de méaxima verosimilitud esta dado por:

apmy =Y,
Luego:
(46) Elapy) = «
a2
(47) Var(éch) = ;
(48)

De lo que concluimos que &jsy es insesgado y consistente.
Por la propiedad de la invarianza, el estimador de maxima verosimilitud de 8 esta dado por:

1 n n

B = = - n - n
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Finalmente calculamos la cantidad de informaciéon de Fisher:

(10 tto) — - (Elelrluie))

oo
(50) = E (O}Q - jg)y)
(51) 0

1 2

(52) = 5 3C
(5) -
(54) = Iy(a) = ;
(55)

Luego por la cota de Cramer-Rao tenemos que éjy es eficiente.



