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P1. Sea f : R
2 → R definida por

f(x, y) =

{

x3+y3

x2+y2 si (x, y) 6= (0, 0)

0 si (x, y) = (0, 0)

estudiar la continuidad de f sobre R
2.

P2. Estudie el ĺımite de la siguiente función en el origen:

f(x, y) =

{

(xy)2

(xy)2+(x−y)2
si (x, y) 6= (0, 0)

0 si (x, y) = (0, 0)

P3. Estudiar la continuidad de la siguiente función

f(x, y) =

{ x cos y−y cos x−x+y

x2+y2 si (x, y) 6= (0, 0)

0 si (x, y) = (0, 0)

P4. Sea f : RN → R una función continua con la propiedad “ ĺım
‖x‖→∞

f(x) = ∞”, es decir

∀L ∈ R ∃K ∈ N tal que ‖x‖ ≥ L ⇒ f(x) ≥ L

a) Demuestre que para todo λ ∈ R el conjunto

Sλ = {x ∈ R
N : f(x) ≤ λ}

es cerrado y acotado.

b) Demuestre que f alcanza un mı́nimo en R
N

P5. Sea φ : R
N\{0} → R una función continua, relativamente a R

N\{0}, y defina f : R
N\{0} →

R como:

f(x) = φ

(

x

‖x‖

)

Demostrar que f alcanza su mı́nimo y su máximo sobre su dominio.
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