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Auxiliar Extra 1: Introduccion al Algebra

Preparacion Control j

Auxiliar: Orlando Rivera Letelier
Miércoles 06 de Mayo de 2009

Sean (ag)reN ¥ (br)rew dos secuencias de ntimeros reales. Considere naturales p y n tales que p < n.

Pruebe que:
n n

Z(akJrl — ak)by = Ang1bny1 — apbp — Zak+1(bk+1 — by).

k=p k=p

Demuestre que

(Vn e N), S —a) :Z(—nk(ZIDx’f.

k=0 k=0

Sea S=1+(1+bqg+(1+b+b)>+...+(1+b+...+b")g",donde n € Nyq, b R\{1}.
Escribir S como una expresién de dos sumatorias y calcilela.

Calcule

> s ()

k=0

n

Sean p y ¢ reales no negativos tales que p + ¢ = 1. Calcule

Zn: (Z) pkqnfka.

k=0

Calcule

i: k- kL
k=0

Sea A={zxeR/IkeZ,FieN,z= Bﬁ} Pruebe que A es numerable.

Sea A un conjunto infinito, y f : A — IN una funcién tal que:
(Yn € IN), f~*[{n}] es finito o numerable.

Demuestre que A es infinito numerable.

Sea C el conjunto de todas las circunferencias en el plano cartesiano cuyos centros tienen coordenadas
racionales y su radio es racional, es decir C' € C < C es una circunferencia de centro (a,b) y radio
rcona, b, r € Q.

Pruebe que el conjunto de todos los pares de puntos (P,Q) donde P y @ son los extremos de
didmetros horizontales de las circunferencias de C, es infinito numerable.



