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Para los siguientes conjuntos encontrar, si es que existen: maximo, minimo, supremo e infimo.

a) A={z e R: 2% -4z > 0}.
b) B={zeR:|z—1] <5}

Pruebe que si A, B C R son cjtos no vacios y acotados superiormente, entonces también lo son AU B
y AN B.

1
Dados a,b € R, demuestre que : a < b+ — , Yn € N = a < b. Pruebe ahora la propiedad en general:
n

Dados z,y € R tales que (Ve > 0) se cumple que a < b+ € entonces a < b. Hint : Use la P7.

Sea A C R, A =# ) conjunto acotado superiormente, y sea ¢ > 0.

Pruebe que el conjunto cA := {c-z/x € A} es acotado superiormente y que sup(cA) = ¢ - sup(4).

Sean A, B C R con A, B # () y acotados superiormente. Si definimos el conjunto producto como
sigue: A- B=AB:={z-y:xz € A, y € B}, demuestre que A - B estd acotado superiormente y que
sup(A - B) = sup(A) - sup(B).

Sea A C R, un conjunto no vacio y acotado superiormente. Muestre que sup(v/A) = /sup(A) .
Donde VA := {\/z: z € A}.

Demuestre que inf(Rf) = 0 y ademds que inf(R*) = 0.

Sea A C Rsr un intervalo cerrado y acotado superiormente. Pruebe que si M = max,ca{z} entonces
sup(A) = M.

Sean A y B conjuntos acotados superiormente. Pruebe que lo siguiente siempre se cumple:
1) sup(AU B) = max{sup(A), sup(B)}.
1) sup(AN B) < min{sup(A), sup(B)}.
Indicacién: Utilice la caracterizacién de supremo del P11.

Nota:

Observe que en pregunta 2 prob6 que AU B y AN B son acotados superiormente.
Con esto, las nociones de sup(AU B) y sup(A N B) estdn bien definidas.



Sean S y T dos subconjuntos de R no vacios y acotados, tal que se cumple: (Vo € S)(Vy € T) : z < y.

1) Pruebe que sup(S) < inf(T)
11) Pruebe que sup(S) =inf(T) = (Ve >0)(Fx € S)(FyeT):y—z<e

Indicacion: Utilice la caracterizacion de supremo e infimo del P11.

Sea A C R cjto no vacio y acotado superiormente. Sea s € R una cota superior de A e i una cota
inferior de A. Pruebe que:

(s es el supremo de A) < (Ve > 0,3a € A tal que s —e < a)

(7 es el infimo de A) & (Ve > 0,3a € Atal que a <i+¢)

Para los siguientes conjuntos de numeros reales, indique (si existen): El conjunto de cotas superiores e
inferiores, maximos, minimos, supremos e infimos.

A:{(fl)"Jr% ]neN\{O}} (1)

B={qeQ/1<¢’<2} (2)
Considere el conjunto J definido por:

1
J=<S ———talesquen,m e Nyn#*m
[n—m|

= Pruebe que 1 es el maximo de J.

= Pruebe que 0 es el infimo de J. Indicacién: Use la propiedad Arquimediana.

Sea C = {s +t]0<s<1,0<t< 1}. Muestre que sup(C) e inf(C) existen y encuentre cuéles son

sus valores. Determine ademés si C' tiene infimo.

axr

SeaaeR,a#l.SedeﬁneelconjuntoGa:{xER: x>0y

> 1}. Encontrar si es que
+x

existen: infimo, supremo, minimo y maximo de G,.

2_ ¢
Definamos A,, = {x eER:—2<x<2 vy % > 1}. Encuentre s,, = sup(A;). Determine
2| —

ademds s = inf{s, : n € N}.



