Auxiliar Introduccion al Calculo
De todo un poco (preparacion examen )

Auxiliar: Flavio Guinez A.

Problema 1.(geometria + funcién implicita).

Encuentre la(s) recta(s) normal(es) en el punto x = % de la curva dada por
r—1y?*4+3y=2—2°%
A qué curva corresponde?

Problema 2.(trigonometria).

Pruebe las siguientes identidades trigonométricas:

a) ta’n(%) = 148»12005‘(04 = 1;1(131%

b) cos*z = 2 + £ cos(2x) + § cos(4x).

Problema 3.(supremo).

Encuentre inf, sup, max y min de los siguientes conjuntos cuando corresponda:
a) A={z:2*+x+1>0}.

b) B={z:2<0yz?+z—-1<0}.

) C={:+(-1)":neN}L

Problema 4.(sucesiones mondétonas).

Sean (x,,) e (y,) sucesiones definidas por

2z x
Tpt1 = ﬂ, Ynt+1 = M, conxy =a, y; = b, donde 0 < a < b.
Tn + Yn 2

a) Pruebe que para todo n se tiene y,, > x,.
b) Demuestre que (z,) e (y,) son mondtona creciente y decreciente respectivamente.

¢) Concluya que ambas son acotadas y calcule sus limites.

Problema 5.(asintotas).

Encuentre el dominio y la asintotas laterales y/u oblicuas de las siguientes funciones:

3 2
) e(o) = RS,

b) f(z) = &+ a)@ ) —a.

c) g(z) = % (respecto los valores posibles de a € R).

d) h(xz) =2 — In(cosh z).



Problema 6.(continuidad y derivada).

Determine si es posible extender f en todo R de tal forma de obtener una funcién continua

en todo punto.
x

A

Estudie la derivada de f [Hint: limites y derivadas laterales].

Problema 7.(L’Hépital).

Calcule los siguientes limites:

1. (0/0)

2

z? _q 2 gin(1 B ¢
o)l Ly g TRA/T) g, @ ardiany
z—0 1 —cosx z—0 sinz z—0 tan xz — arcsin x
2. (s0/00)
1 .
a) lim nr b) lim w
z—00 /x4 1 T—o0 I + COS X
3. (0-00y 00— 00)
a)lim z"Inz  b) lim tan®x- (sinz —1) ¢) lim 11
v=0 T—m/2 a—1\lnz -1
4. (0%, 09y 1)
a) lim l " b) lim [In(142)]* ¢)lm(2— ;p)tan(m/Q)
z—0+t \ T z—0t z—1

Problema 8.(derivada).

Derive las siguientes funciones:

a) f(z)=In(1+ %)

b) g(x) _ xarctan(em).

Problema 9.(derivadas n—ésimas).

Encuentre la n—ésima derivada de las siguientes funciones:

4x
a) f(¥) = eonieTn-

b) g(x) = 22t



