
Gúıa de Ejercicios: Introducción al cálculo

Profesor: Raúl Uribe
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P1. Calcule los siguientes ĺımites

a) ĺım
x→∞

1000x
x2−1

b) ĺım
x→∞

x2−5x+1
3x+7

c) ĺım
x→∞

2x2−x+3
x3−8x+5

d) ĺım
x→∞

(2x+3)3(3x−2)2

x5+5

e) ĺım
x→∞

2x2−3x−4√
x4+1

f ) ĺım
x→∞

2x+3
x+
√
x

g) ĺım
x→∞

x2

10+x
√
x

h) ĺım
x→∞

3√x2+1
x+1

i) ĺım
x→∞

√
x√

x+
√
x+
√
x

j ) ĺım
x→−1

x3+1
x2+1

k) ĺım
x→1

x3−3x+2
x4−4x+3

l) ĺım
x→a

x2−(a+1)x+a
x3−a3

m) ĺım
x→1

(
1

1−x −
3

1−x3

)
n) ĺım

x→1

√
x−1
x−1

ñ) ĺım
x→1

3√x−1
4√x−1

o) ĺım
x→∞

(√
x + a−

√
x
)

p) ĺım
x→∞

[√
x(x + a)− x

]
q) ĺım

x→1

√
x−1

3√x−1

r) ĺım
x→∞

(
x + 3
√

1− x3
)

s) ĺım
h→0

√
x+h−

√
x

h

P2. Usando que ĺım
x→0

ln(1+x)
x = 1, calcule los siguientes ĺımites:

a) ĺım
x→∞

[ln(2x + 1)− ln(x + 2)]

b) ĺım
x→0

ln(1+10x)
x

c) ĺım
x→0

(
1
x ln

√
1+x
1−x

)
d) ĺım

x→∞
[ln(x + 1)− ln x]

P3. Calcule los siguientes ĺımites

a) ĺım
x→0

eax−ebx
x

b) ĺım
x→−∞

ln(1+ex)
x

c) ĺım
x→∞

ln(1+ex)
x

d) ĺım
x→∞

x√
x2+1

e) ĺım
x→0−

1
1+e1/x

f ) ĺım
x→0+

1
1+e1/x

g) ĺım
x→1

x lnx
x2−1

P4. Sea f(x) = ln
(

1+x2

1−x2

)
a) Calcule ĺım

n→∞
f( 1

n). b) Calcule ĺım n2f( 1
n).

P5. Encuentre las aśıntotas de la función f(x) = ln(1 + ex).

P6. Determinar las aśıntotas oblicuas hacia +∞ de las funciones

a) f(x) = 2x3−3x2+1
x2+2

. b) f(x) = x ln(e + 1
x).

P7. Calcule las aśıntotas de la función f(x) = ln
√

3e
x
2 − 2

P8. Resuelva la ecuación
x3+2 lnx = e4+ln(x)

1



P9. Usando la definición, pruebe que ĺım
x→0

(
x sin 1

x

)
= 0.

P10. Si
logc+b(a) + logc−b(a) = 2 logc+b(a) · logc−b(a), c > a > b > 1,

demuestre que a, b y c son las magnitudes de los lados de un triángulo rectángulo.

P11. Determine las aśıntotas oblicuas hacia +∞ de las funciones

a) f(x) = x2 sin 1
x . b) f(x) = 1 + xe

1
x .

P12. Considere la función definida por f(x) = x+ex

x−ex . Calcule ĺım
x→∞

f(x) y ĺım
x→−∞

f(x). Explique

el significado geométrico de estos ĺımites, si existen.

P13. Usando que ĺım
x→0

sinx
x = 1. Calcule los siguientes ĺımites

a) ĺım
x→0

sin 3x
x

b) ĺım
x→0

sin 5x
sin 2x

c) ĺım
x→1

πx
3πx

d) ĺım
x→0

1−cosx
x2

e) ĺım
n→∞

(
n sin π

n

)
f ) ĺım

x→a
sinx−sin a

x−a

g) ĺım
x→a

cosx−cos a
x−a

h) ĺım
x→−2

tan(πx)
x+2

i) ĺım
h→0

sin(x+h)−sinx
h

j ) ĺım
x→π

4

sinx−cosx
1−tanx

k) ĺım
x→0

x sin 1
x

l) ĺım
x→∞

x sin 1
x

m) ĺım
x→1

(1− x) tan πx
2

n) ĺım
x→π

1−sin x
2

π−x

ñ) ĺım
x→π

3

1−2 cosx
π−3x

o) ĺım
x→0

cosmx−cosnx
x2

p) ĺım
x→0

tanx−sinx
x3

q) ĺım
x→0

arcsinx
x

r) ĺım
x→0

arctan 2x
sin 3x

s) ĺım
x→1

1−x3

sin(πx)

t) ĺım
x→1

cos πx
2

1−
√
x

u) ĺım
x→0

1−
√

cosx
x2

v) ĺım
x→0

√
1+sinx−

√
1−sinx

x

2


