AUXILIAR N°11. TRANSFORMACION DE VS As MULTIDIMENSIONALES

FUNCION GENERADORA DE MOMENTOS

PROFESOR: IVAN RAPAPORT Z.

AUXILIAR: ABELINO JIMENEZ G.

Resumen

Transformacion de Variables

Sean X7, Xo,..., X, variables aleatorias con distribucién absolutamente continua y den-
sidad conjunta fx, . x,..
Sean Y7, Y, ..., Y, variables aleatorias tales que

Yvi :\Ifi(Xl, XQ,...,Xn) izl,...,n

donde ¥; : R™ — R funcién a derivadas parciales continuas.
Entonces , si definiendo ¥ : R™ — R™ como U (21, ..., xn) = (V1(X1, ..o, Tn)y ooy U (21, ... Z0))s
se tiene que W es biyeccién, entonces se tiene

ov,; , _
leg--an(y17 7yn) = le,m,Xn(xlﬂ 7$n) | det (833 (\I} l(y))) ‘ !
J

Funciéon Generadora de Momentos

Sea X v.a., definimos su funcion generadora de Momentos como
Mx (s) = B(e*™)
Propiedades
= Mx(0)=1
= Si X eY son independientes, entonces Mx .y (s) = Mx(s) - My (s)

« M (s) = B(X" - eX) = MY (0) = B(X™)

Ejercicios

1. Sea X va. exponencial de pardmetro A e Y v.a. con distribuciéon Uniforme[0,27].
Asumiendo que X e Y son independientes, calcula la distribucion conjunta de

U=VX-cosY V=+vX-sinY

Muestra ademas que U y V son variables aleatorias independientes

2. Sean X, Y variables aleatorias independientes exponenciales de parametro \. Calcula
e identifica la distribucién de




3. Sea X variable aleatoria, con Mx (t) su funciéon generadora de momentos. Muestra que

Lin(Mx (1) li=o= B(X)

2

%ln(MX(t)) lt=o= Var(X)

4. Muestra que la funciéon generadora de momentosde la distribucién normal(u, 0?) cor-

o212 .
responde a M (t) = e#*T "2~ . Con esto, calcula su esperanza y varianza.



