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Resumen
Funcién de Distribucién Condicional
Sea X : Q@ — R.Sea A CQ tal que P(A) > 0. Definimos
Fx(- [A) - R—10,1]
de modo que

PX<u AN u€eA
P(ue A)

Fx(u |A) =P(X <u |A) =

Funcion de Densidad Condicional

fxa(u) = 7dFX(dZ‘ &

Esperanza Condicional

X[ 4) = [ - fxiatw) du
Teorema

Sea {A;}!_ una particion de Q, es decir, 'GlAi =Qy AN A =0 Vi#j. Se tiene que
i=

Fx(u) = ZFX( ul| A;) - P(A4;) y BE(X) = ZE(X | Ai) - P(4;)
=1 =1
Funcién de Densidad Condicional Discreta

PX1[Xs,.., X (@1 | Q2,.i0n) = P(X1 = a1 | Xo = ag,..., Xn = ay)

Con esta definicion se tiene que:

_ PX1, Xa,..., Xn(al, a2, -~-,an)
Px,,..., Xn(a27~~~aan)

pX1‘X27..., Xn (a’l | 0’27 ---7an)

Se lee “densidad condicional discreta de X; = a; dado X5 = ao, ..., X,, = a,
Propiedad
PX,1|Xs,..., X,(01 | az,...,a,) es funcién de densidad, para (az, ..., ay)fijos. Esto pues

Z Px,|X,,..., Xn,(al | ag,...,an) =1
a1 €14



Teorema

DXy, Xy, X (01,02, .5 0n) =

= Z PX1|Xo,y X, (01 | G2,y a0) - Dxs, x, (G2, s )
(az,...,an)Ela X ... X1y

Funciéon de Densidad Condicional Continua

fy\x(y|$)=f7(x) yeR
Propiedad
PYceA|X=u=[,frixty|luwdyy Fy(y)= " Fyix(y|z)- fx(z)dx
Ejercicios
1. Sean X, Y va. con densidad conjunta

E(l—h) 0<s<h<l1
0 St no

fxy(s,h) = {

a) Calcular k
b) Encontrar las marginales de X e Y.
c¢) Calcular las densidades condicionales X | Y = yxe YV | X = xx

2. Considere el vector aleatorio (X, Y)tomando valores en el conjunto {(z,y) € R? :

funcién de densidad conjunta dada por:

eV O<z<y
0 s no

fX,Y(l'vy) = {

a) Encuentre las densidades marginales fx (), fy (v).

b) Encuentre las densidades condicionales fx|y (= | y), fyx(y | =)
c) Calcule P(Y <y | X =x)

d) Calcule E(X |Y =y)

0 <z <y}con

3. Un banco tiene N cajeros, el n-ésimo cajero se demora un tiempo exponencial de
pardmetro A, en atender un cliente. La cola tnica del banco se sabe que tien una
distribucién de Poisson de pardmetro (3. Suponiendo que la probabilidad de que una
persona cualquiera en la cola sea atendida por el n-ésimo cajero es proporcional a A,
calcule el valor esperado del tiempo que transcurre para una persona cualquiera desde

que ingresa a la cola hasta que es finalmente atendida.



