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Resumen

Distribución de Bernoulli

Una variable aleatoriaX se dice Bernoulli de parámetro p, lo que se denotaX ∼ Bernoulli(p),
con p ∈ [0, 1], si

P (X = 0) = 1− p

P (X = 1) = p

Distribución de Binomial

Una variable aleatoriaX se dice binomial de parámetro (n, p), lo que se denotaX ∼ B(n, p)
con n ∈ N y p ∈ [0, 1] si

∀k ∈ {0, ...n}, P (X = k) =
(n
k
)
pk (1− p)n−k

Ejercicios

1. Considere el juego siguiente. Un jugador lanza una moneda hasta que sale una cara,

si salió cara en la etapa n entonces obtiene un bene�cio n2. Calcula el valor esperado

del bene�cio del juego.

2. Se tiene una urna que contiene N bolas numeradas de 1 a N respectivamente. Se sacan

n bolas de la urna (n ≤ N) y se ve el valor máximo de las n bolas.

Encuentre la distribución de la variable aleatoria que toma el valor de dicho máximo

y su valor esperado.

3. Sea X una variable aleatoria binomial de parámetro (n, p). Demuestra que E(X) = np
y V ar(X) = n(1− p)p.

4. Sean X1, ..., Xn variables aleatorias independientes tales que para cierto µ ∈ R se

tiene que:

E(Xi − µ) = 0 E[(Xi − µ)2] = σ2 < +∞

E[(Xi − µ)3] = ν3 E[(Xi − µ)4] = τ4 < +∞
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Se de�nen las variables aleatorias :

X :=
1
n

n∑
i=1

Xi

S2 :=
1

n− 1

n∑
i=1

(Xi −X)2

Determinar E(X), V ar(X), E(S2)

5. Una variable aleatoria X se dice positiva, si P (X ∈ R+) = 1. Sean X1, ... , Xn variables

aleatorias indénticamente distribuidas y positivas. Sin importar cuál sea su distribu-

ción, muestra que:

E

(
X1 + ...+Xk

X1 + ...+Xn

)
=
k

n
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