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Problema 1.- Calcule ∫
dx

x(ln(x) + ln2(x))

Pregunta 2.- (Sumas de Riemann) Sea an = 1
n

n∑
i=1

[ln(n+ i)− ln(n)].

(a) Identifique an como una suma de Riemann, determinando la función y la partición involucradas.

(b) Calcule ĺım
n→∞

an usando la integral apropiada.

Pregunta 3.- Sea

f(x) =
{
x Si x es racional
0 Si no

(a) Calcule S(f, P ) y s(f, P )

(b) Calcule ı́nf
P∈[a,b]

S(f, P )

Problema 4.- (Sumas de Riemann) Sea f : [a, b]→ R continua y derivable:

(a) Se define

Sn =
b− a
n

n∑
i=1

f

(
a+ i

(
b− a
n

))
· f ′
(
a+ i

(
b− a
n

))
Calcule ĺım

n→∞
Sn

(b) Calcule

ĺım
n→∞

ln n

√√√√ n∏
i=1

(
1 +

(
iπ

n

)2
)

Problema 5.- Dada una función continua f , se definen las integralesA =
∫ π/2

0

f(cosx)dx,
∫ π/2

0

f(senx)dx

y C =
∫ π/2

0

f(sen 2x)

(a) Mediante cambios de variable, demuestre que A = B = C

(b) Se además se sabe que f(xy) = f(x) + f(y), pruebe que A =
−π
2
f(2)

1


