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Problema 1

Considere que la funcién de produccion de un déteo implemento para ski estd dada por:
R (K, L) = A KM L2
donde A es un parametro de productividad inherente ecleotegia de la firma i.

a) Demuestre que esta funciébn de produccion satisicsupuesto de productividad marginal
decreciente.

b) Calcule la funcién de costos de corto plazo y lcfén de oferta de corto plazo de la firma i. Para
ello, suponga que cada firma posee una cantidadidijcapital igual a K*, que el precio por unidad
de trabajo es w y el precio por unidad de capgal e

c) Suponga que esta industria esta compuesta pomasdfitocalizadas en Santiago y 5 en Valparaiso.
Dado que en Valparaiso no hay nieve para esqusrprioductores ubicados alld venden toda su
produccion en Santiago. Sin embargo para ello deb®nrir en un costo de transporte de $ t por
unidad. Encuentre y grafique la funcion de ofegaste producto en la ciudad de Santiago. Para ello
supongaquer=w=K*=1,Aco=1Y Ajaro = 2.

d) ¢Cdémo cambia la elasticidad precio de la ofertatér@ un cambio en el costo de transporte del
producto? Explique.

Respuesta:

Como la productividad marginal es decreciente usepte el supuesto. (El andlisis para K es equita)en
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Notar que el minimo de los costos variables mestosncuentra en q = 0, luego para todo g, la fardgd
oferta de la firma sera igual al costo marginal.
La oferta individual es por lo tanto:
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¢) El costo marginal de las firmas de Valparaiso es

2wg

=
2

+1

CMg =

Como nuevamente el costo medio minimo se dg=énla funcién de oferta de las firmas de Valparaiso
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Reemplazando los parametros, se tiene que la oftetauna firma de Santiago y Valparaiso es
respectivamente:
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Agregando las 5 firmas de cada ciudad se tiendagoferta de las firmas de cada ciudad es:
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La oferta de las firmas de Valparaiso esta defimd@ para precios mayores que t, por ende laaofert
agregada se debe expresar por partes:
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Es decir, la oferta agregada es:
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d) El grafico muestra la funcién de oferta agregaata t = t1 (linea entera) y t = t2 < t1 (linea
discontinua):



Para P menor gque t2:

La elasticidad es la misma.

Para P entre t1 y t2:

La elasticidad de la oferta con t = tl es:
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La elasticidad de la oferta con t = t2, en un jrecitre t1 y t2 es:
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Luego, la oferta para t2<tl es mas elastica eangJa de precios entre t1 y t2.

Este resultado es intuitivo en el sentido de queféata mas elastica serd aquella en la cual edténiendo
las firmas de Valparaiso y las de Santiago.
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Es, decir, en este caso la oferta mas elasticagaslla con el costo de transporte mayor. Aca estamo
comparando la elasticidad las ofertas en el tramgue ambas son paralelas. Si bien un menor cesto d
transporte genera una oferta mas expandida, dadoegio genera también una oferta mas inelastica.

Problema 2
Calcule la elasticidad de sustitucion entre losoi@s de una tecnologia de tipo Cobb-Douglas, fwraa:

q(K,L) = AK3L®
Respuesta

La elasticidad de sustitucién es igual a la raztireda variacion porcentual de K/L 6ptimo y de.w/r
Mateméaticamente:
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En el 6ptimo:
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Reemplazando en la funcién Cobb-Douglas:
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Problema 3
En Rucalandia, la industria de los calcetines efegiamente competitiva. Cada firma opera en elceauky
con una funcién de produccién:

F (K, L) - Kil/2 Lil/2
Donde K representa la materia prima y L la manolata. El precio de la mano de obra es w=1. El prdei
K no se puede considerar constante ya que los gioves aplican descuentos por volumen. Asi, ebdosl
de comprar K unidades de materia prima viene dado p

z(K) = 2K¥®  (K>1)
La demanda por calcetines en este pais es perfetamistica y estd dada por:

P=3
a) Determine la funcion de costos de cada firma.
b) ¢Cual es la funcion de oferta de cada firma? ¢€xudl equilibrio de mercado?

Respuesta:

a) Seresuelve max N =P x f(K,L) - (rK + wL)

Aqui se debe tener cuidado, ya que no se puede llegar y aplicar PMgL/ PMgK = w/r
debido a que ahora es r(K).

Del enunciado se sabe que z(K) = 2K*® corresponde al costo de comprar K unidades.
Como r es el costo de una unidad de materia prima (K), entonces: rk = z(K) = 2K%?

La condicién de maximizacion queda: max M = P x f(K,L) - (2K¥3 + wL),

Ademas, w = 1, f(K,L) = KY?L*2, reemplazando:



max N = P x (K¥2LY2) - (2K¥* + L), ahora si se puede seguir con el procedimiento de
maximizar ¢/r a Ky a L. Lo importante era darse cuenta que no se podia llegar y
aplicar PMgL/ PMgK = w/r, y entender de adénde sale esto

Derivando ¢/ral: 1= (1/2)xPxLY?>KY?(1)

Derivando ¢/r a K: (4/3)KY® = (1/2) x P x K "2 LY/ (2)

Dividiendo estas dos ecuaciones (si se fijan es el mismo mecanismo de

PMgL/ PMgK = w/r) queda:

(2):(1) => j , ,
(4/3) K¥* = /K => (4/3)K*¥?® =L (Relacién entre los factores de produccion)
pero q = f(K,L) = Kl,"ﬁ Ll,-’.'l = Kl,f"ﬁ [(4!3) K2f3 ]1,"2 = (4/3) iz K 5/6

despejando K de la ecuacion:

K =(3)"q% (Lo importante de llegar a ésto es poder escribir C(q,r,w) y no
dependiendo de K ni L.

=> C(q) = Lw + rK = (4/3) K¥* x1 + 2K*? =(10/3) K*?
reemplazando K(q): C(q) = (10/3)x(3/4)¥°q** = Aq?*® ,conA = cte.

b) La oferta se determina con P = CMg

= CMg=Bq ™V, conB =cte = A x(4/5)
La funcién de oferta de la firma es: a. = (P/B) °

El equilibrio se obtiene igualando oferta y demanda:

3 5 r
Entonces: ¢ = (E)‘ y el precio sera P=3.

Problema 4

Cuando una firma utiliza una combinacion de faxtdal que la tasa de sustitucion tecnolégica e -1,
esto significa que para producir una unidad deh,bilebe usar la misma cantidad de capital queatiajt.
Comente.

Respuesta
Falso, la tasa de sustitucion tecnoldgica corredpanla tasa a la cual debo sustituir capital paivajo,
manteniendo el nivel de produccién constante. Eatta tiene que ver con la combinacién de insumessqu

esté usando.

Problema5
Suponga que la funcién de produccién de un micr@side proporciones fijas y que todos tienen lanais
tecnologia. Para cada viaje se requieren los sigrgensumos:

1 hora de chofer a $1.000 la hora.
10 litros de petréleo a $130 el litro.

a) Grafique la funcion de produccion. ¢Cual es la ifimode costo total? Determine los costos
marginales y costos medios.



b) Considerando ahora, que hay 100 microbuses operaada uno hace un maximo de 10 viajes
diarios, y que la funcién de demanda por viajedesB = 5.000 - 0,8 , donde Q es el nimero de
viajes, encuentre el precio y la cantidad de vidgesquilibrio de corto plazo.

Respuesta
a) Grafico:
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C(g) = 1000*g + 10*130*¢> C(qg) = 2300*q
Cmg(q) = Cme(q) =1300 = cte. Donde q es la cantittadiajes

b) Si reemplazamos Cmg en la funcién de demandabtiene @- (5000-2300)/0,2 = 13500, pero solo se
dispone de 1000 viajes como maximo, de lo que sprdede que el equilibrio de corto plazo estard en
P=5000-0,2*1000, por lo tanto en el equilibrio detc plazo se tendra demanda insatisfechg=XD00 y
P.,=4800.

Problema 6

Una firma observa que siempre puede reducir un @%udempleo total aumentando un 3% su dotacion de
capital y mantener su produccion constante. Laditiene diez trabajadores y 20 unidades de cafitdhs
pagos al capital y al trabajo son de r=4 y w=1 eeipamente. ¢Esta esta firma maximizando utilidad?
Justifique su respuesta. ¢ Qué aconsejaria Udirenk?

Del enunciado se desprende que la tasa de sustittezinol6gica (la pendiente de la isocuanta) 2sE3i el

optimo, esto debiera ser igual a la razon del prdei los insumos w/r, pero dado que w/r=1/4 en®iae
firma no esta maximizando utilidades. ¢ Qué deberRddel grafico vemos, que la firma esta en puntoa

el azul, donde la pendiente de la isocuanta es mal pendiente del isocosto, luego, la firma daistituir

capital por trabajo.
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