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1.- Probar que si todos los planos normales de una curva regular 
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 contienen un vector constante 
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, entonces la curva 
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 es plana.
Sol:

Hay que notar que como 
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 SIEMPRE se encuentra en los planos normales, puede expresarse entonces como la combinación de los vectores 
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 y 
[image: image6.wmf]B

)

; esto quiere decir que:
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Ahora, notamos que 
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 es cualquier curva que cumpla las condiciones con este vector 
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, por ende se puede asumir que 
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 no es necesariamente 0. (Si lo fuese, ¿no sería un caso interesante?). De esto podemos concluir que se debe cumplir que:
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Esto último se simplifica por la ecuación [1] que nos dice que 
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, por ende se tiene:
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pero 
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 debido a que la ecuación [1] y la ecuación [2] nos dice que 
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 no tiene proyección ni en el vector 
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 ni 
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, lo que nos lleva a implicar que DEBE tener proyección en 
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, de lo contrario 
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 tendría que ser el vector nulo (ya que el triedro de Frenet abarca todo el espacio). Gracias a esto, se puede afirmar que:
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 y eso significa que la curva es plana.
Asignación de Puntaje:

· Punto Base (1 punto)

· Por encontrar la ecuación [1] (1 puntos)

· Por derivar, ocupar las fórmulas de Frenet-Serret y decir porque la curvatura no debe ser siempre 0. (1 puntos)

· Por derivar y ocupar las fórmulas de Frenet-Serret correctamente y llegar a la ecuación [3] (1 punto)

· Por ocupar la ecuación [1] y reducir el problema. (1 Punto)

· Por explicar correctamente porque  
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  (1,5 puntos)

· Por concluir el ejercicio y llegar al resultado (0,5 punto)
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