Pauta Examen, MA1001 Introduccién al Calculo
Escuela de Ingenieria, FCFM, U. de Chile
Semestre 2007/1 (28 de Junio)

Pauta:

P2) (1.5 pts.) Indique si los siguientes conjuntos tienen o no méaximo, minimo, supremo,
infimo, indicando su valor en caso de existir.

a) A=(2,3]U(0,1)

b) B = {

:nEN}

1
n+1

Pauta:

max(A) = sup(A4) = 3, inf(A) = 0, min(A) no existe ................

B= {1 d L Y

) 92930 ’ 1

max(B) = sup(B) = 1, inf(B) = 0, min(B) no existe ................
(Obs: Redondear la suma de puntos)

P3) (ths.) Derive:
V) Vi b) J(a) = exp (£55).

Pauta:

(arcsen /1 — ZEQ), = L e 2

—(1—22) " V122

! - (222 —(22-1)-(4z
(exp (£58)) = exp () - Gt nan

1—cosz

P4) (3 pts.) Considere las funciones f(z) = ————— y g(x) = sec*(%).

 1l+4cosz

Calcule f'(x) y ¢'(x) y pruebe que f'(z) = ¢'(z).

Pauta:

) = senz(l + cosx) — (1 — cosx)(—senx) _ Zsenx
(1 + cosx)? (1+cosz)?2 7
x x. 1  sen(3)

g(x) = 2860(3) : sec(g) tan(i) = R

z

2senx  4sen(3)cos(3)
(L4 cosz)?  (2cos?(%))?




P(z) = (x — 1)2(1 t(z— 1)10)

a) Encuentre (1) para j =0,...,15.

b) Escriba el polinomio de Taylor de orden 10 de f en zo = 1.

Pauta: | fU)(1) =0 para j =0,1,3,...,11,13,14,15. ........................
fAA) =2y fOD) =120
Pl()(:[') = (ZL’ — 1)2 ...................................................

rarctanl siz #0
xT

P6) (2 pts.) Dada la funcién f(z) = {0 _ 0
six =

a) Pruebe que al;li% f(z) = f(0).

b) Estudie la existencia de f'(z) en z = 0.

Pauta: lirr(l) flz) = lin%xarctan% = 0 (nula por acotada) ....................

x—07F x—0~

1
/ 9 -
f1(0) = }CILI(I) arctan Pt TR TTERREIPREPRERPRERTRERS

Pero lim arctant =% y lim arctan X = —Z, luego f'(0) no existe .

W) fla) ==

P7) (3 pts.) Determinar las asintotas oblicuas hacia +oo de las funciones

2% — 322 + 1 b) f(z) =zIn(e+1).

Pauta: | f(z) 223—-322+1
— —

x 3+ 2z
223 — 32+ 1 —322+1—4zx
o= T2 T 9=
f@) v 242 v 2 + 2
M:lm(e—I—%)—>1
x

flz)—x= x(ln(e—i— %) — 1) =zIn(1+ é) =1,
(OBS: pueden también usar L’Hopital)

— =3

P8) (3 pts.) Calcular, si existen, los siguientes limites:

P5) (2 pts.) Una funcién f tiene polinomio de Taylor de orden 15 en zp = 1 dado por



2" — 3" 1—Vz=1

a) lim . i
) 2n + 3n ¢) :}:IL% x—2
b) lim -%, donde a, = Z;.
An+1 n!
Pauta: on—3n (&)
=3 e T 1 pto.

. n 1)! n 1 1
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anpr 0! (n+DPFL (4 1n (1434 e

1-— -1 2 — 1 -1 1
veol _2-w 1 T
r—2 1+Vr—-1 -2 1++vx—1 2

(OBS: pueden también usar L’Hoépital, pero sdlo en el dltimo limite.)




