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28 de mayo de 2007

Problema 1 Calcule
1 « 1
lim — In{1+ —
im " ; n ( + k:)

Solucién:
Tenemos que In (14 1) =In (52) =In(k + 1) — In(k), entonces

i:ln (1 + 1)
k=1 k

n
> In(k+1) - In (k)
k=1
= In(n+1)
donde (1) es por la propiedad telescépica y In(1) = 0. Luego, el limite original se reduce a:

In(n+1)
n

Ahora, W =In ( vn+ 1). Como lim {/n + 1 = 1, concluimos que

limIn (¥/n+1) =1In(1) =0,

lim

por la siguiente propiedad:

Proposicién 0.1 Sea (a,) — a > 0, entonces
lim1In (a,) = In (a)
DEMOSTRACION: Ver tutoria.
Problema 3 Para z > 0, calcule limn ({/x — 1).

Solucién:
Como z > 0, entonces (Jy € R), exp(y) = z. Asl, Yz = {/exp(y) = exp (%) y el limite queda

i (oxp (£) - 1)

Esto tiene la forma de la siguiente proposicion:



Proposicién 0.2 Sea (a,) — 0, a, # 0, Vn € N. Entonces

exp (a,) — 1
an

lim =1

DEMOSTRACION: Ver tutoria.

Naturalmente identificamos a,, con £, por lo que tendremos que manipular un poco la expresién del
limite para formar la proposicién,

n (exp (g> — 1) = M
_ s () -

Por dlgebra de limites y la proposicién 0.2, concluimos que

limn ({/z—1) = h’mw

Sl

= y-1
= In(x)



