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1. Sea D � C un dominio y f holomorfa en D.

� Pruebe que si existe zo 2 D y no 2 N tal que f (n)(zo) = 0 para todo n � no, entonces
f es un polinomio.

� Pruebe que si para todo z 2 D existe n 2 N tal que f (n)(z) = 0, entonces f es un
polinomio.

2.

� Sea P (z) un polinomio no constante. Muestre que P es sobreyectivo.

� Sea f analítica en U un dominio. Pruebe que si jf(z)j es constante en U , entonces f
es constante

3. Sea f : C ! C una función analítica tal que jf(z)j = 1 si jzj = 1. Probar que
f(z) = ei�zn para algún n 2 N.
.

4. Sea f analítica en � = fz ; jzj < 1g. Pruebe que existe una sucesión (zn) en � tal que
zn ! z 2 @� y de manera que limn!1 f(zn) existe (es �nito).Para esto, considere los
casos en que f tiene in�nitos ceros, ninguno o una cantidad �nita de estos y concluya.
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