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Clase auxiliar 3

1. Sea f Fréchet-diferenciable en torno a zo 2 C y tal que preserva la orientación y
8v 2 R2; kDf(zo)vk = kvk. Demuestre que f es holomorfa en zo:

2. Pruebe que para una sucesión fangn2N � C, si limn!1

���an+1an

��� = M (i.e., existe),

entonces limn!1
n
p
janj =M:

Nota: esta caracterización suele ser más útil para calcular el radio de convergencia de
una serie de potencias.

3. Para � 2 C y k 2 N de�nimos
�
�
k

�
:= �(��1):::(��k+1)
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0

�
:= 1. Demuestre que para

jzj < 1, se cumple que (1 + z)� =
1X
k=0

�
�
k

�
zk.

4. Encuentre la expansión en serie de potencias de la rama principal de log(1 + z) en la
bola unitaria. Muestre que la serie converge en jzj = 1, salvo para z = �1.
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