Clase Auxiliar N°11

Profesor: Ivan Rapaport Auxiliar: Sofia Moroni

Problema 1

1. Suponga que un grupo de N personas dejan sus sombreros en el centro de una sala. Los sombreros
se mezclan y cada uno de ellos selecciona uno al azar. ;Cudl es el numero esperado de personas que
seleccionan su propio sombrero?

2. Suponga que hay N diferentes tipos de cupones y cada vez que se obtiene un cupén hay igual prob-

abilidad que sea uno de los N tipos. Encuentre el niimero esperado de cupones que se deben juntar
antes de tener un set completo de al menos uno de cada tipo.

3. Caminata aleatoria en el plano. Considere una particula que estd inicialmente en un punto del
plano y suponga que realiza una serie de pasos de igual largo en direcciéon completamente aleatoria.
Especificamente, asuma que la nueva posicién después de cada paso estd a una unidad de distancia de
la posicién anterior a un dngulo que estd distribuido uniformemente entre (0, 27). Calcule la esperanza
de la distancia al cuadrado después de n pasos.

Problema 2

1. Si Xy, Xo, X3, X4, X5 son variables aleatorias iid con distribucién exponencial de parametro A, calcule:
a) P(min{Xy,...,X5} <a)
b) P(méx{X1,..., X5} <a)

2. Si X1, X9, X3 son v.a. independientes con distribucién U[0,1], calcule la probabilidad de que el mds
grande de los tres sea mayor que la suma de los otros dos.

Problema 3 Considere n + m intentos que tienen una la misma probabilidad de éxito. Suponga que la
probabilidad de éxito es elegida de manera uniforme entre 0 y 1. ;Cudl es la distribucién condicional de la
probabilidad de éxito dado que n + m intentos resultan en n éxitos?

Recuerdo

= Si X1, Xo,..., X, son variables aleatorias (no necesariamente independientes) se tiene que
B (3w -3 )
i=1 i=1

= Distribuciones condicionales Si las v.a. X e Y tienen densidad conjunta fx y(x,y) se define la densidad

condicional como

_ fxy(z.y)
fX|Y(m‘y) - fY(y)




