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Problema 1. Sean @)y, ..., @, los vértices de un n-dgono inscrito en una circunfencia
de radio 1, y ds, ...d,, los largos de las diagonales que parten desde ), hacia cada uno de
los vértices (), .., (Q,, respectivamente. Muestre que

ﬁdj =N
j=2

Problema 2. Estudie la geometria de la transformacion sen(-). Mas precisamente,
demuestre que envia rectas horizontales en elipses y rectas verticales en hipérbolas.

Problema 3.

i) Se define la rama principal del logaritmo en D = {z/z = a, a < 0} (abierto) por
log(z) = In(|z|) +iArg(z); Arg(z) € (=, )
Demuestre que dicha rama del logaritmo es analitica en D.

i1) Encuentre el desarrollo en serie de potencias de la funcion log(-) en torno al punto
zZ0 — 1.

Problema 4. Sea f una funcién entera (analitica en todo el plano complejo), de la
forma

f(z,y) = u(z) +iv(y)

Demuestre que f es un polinomio lineal.

Problema 5. Determine para que z del plano complejo la serie siguiente converge:
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e

n=0

Grafique la region.
Problema 6. Demuestre que si |z| < 1,

I4+z4+224+ .+ DA+ 20 2204 221+ 21004220 1 4220 =

1—=2

Problema 7. Se define el producto de Cauchy de las series de potencias Y .~ a,(z — 2)
> bn(z — 29)™ con radios de convergencia mayor o igual a R, por

(Z an(z — ZO)"> (Z by (2 — ZO)”> = Z en(z — 29)",

1



con ¢, = > o_oarb,_1, con radio de convergencia de la iltima serie de al menos R.
n k=0 YkYn—k,

Encuentre el desarrollo en serie de potencias de la funcién f(z) = e
Problema 8. Defina una funcién analitica en el plano complejo menos el eje real
no positivo tal que f(z) = z en el eje real positivo. Calcule f(i), f(—i). Muestre que

f(z) = f(z) (Propuesto).




