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P1.

Se define ϕ1 : R× R −→ R como ϕ(x0, x1) = x0 + x1 y para n ≥ 2 se define por recurrencia la

función ϕn : Rn+1 −→ R como

ϕn(x0, . . . , xn) = ϕn−1(x0, . . . , xn−1) + ϕn−1(x1, . . . , xn)

Para cada x0, x1, . . . , xn ∈ R. Probar por inducción que:

ϕn(x0, . . . , xn) =
n∑

k=0

(
n

k

)
xk

P2.

Calcular:

(a)
∑n

i=1 i · i!

(b)
∑n

i=1 i · 2i.

(c)
∑n

i=1 i · 4i.

(d)
∑n

i=1 i · ai. Con a ∈ R, a 6= 1

P3.

Demuestre que:

(a)
∑n

k=1(−1)k ·
(

n
k+1

)
= 1. Para n ≥ 1, n ∈ N.

(b)
∑n

k=0(1− x)k =
∑n

k=0(−1)k
(
n+1
k+1

)
· xk, ∀n ∈ N.

(c)
∑n

k=i

(
k
i

)
=

(
n+1
i+1

)
. i ≤ n, i, n ∈ N.


