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Auxiliares: Juan Campos y Julio Backho¤
Clase auxiliar 4

1. Una función f : Rn ! R se dice homogénea de grado p 2 R si para todo x 6= 0 y t > 0
veri�ca f(tx) = tpf(x). Pruebe que si f es diferenciable y veri�ca:

Df(x; x) = rf(x) � x = pf(x) 8x 6= 0
Entonces f es homogénea de grado p.

2. Sea f : A � Rn ! (0;1), f contínua y A un cerrado y acotado. Demostrar que existe
un � > 0 tal que f(x) � �; 8x 2 A

3. Sea � > 0 y f : R2 ! R de�nida por: f(x; y) =
xjyj�
x2 + y2

si (x,y)6= (0; 0) y f(0; 0) = 0:

(a) Determine para qué valores de �; f es contínua en (0; 0):

(b) Calcule las derivadas parciales de f:

(c) Determine para qué valores de �; f es diferenciable en (0,0).

4. Sea f : R2 ! R, de�nida por: f(x; y) = xy log(jx� yj) si y 6= x y f(x; y) = 0 si y = x:

(a) Justi�que que el dominio de f es R2 y demuestre que el conjunto en que f es
contínua es C = R2n{(x; y)2 R2jx = y}

(b) Calcule las derivadas parciales de f y demuestre que f es diferenciable en C:
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