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1. Sea D C C un dominio acotado y (f,) una sucesién de funciones continuas en D y holomorfas en D,
convergente uniformemente sobre dD. Pruebe que f, converge uniformemente sobre D.

2. Sea B={z:|z — 20| <7}y (fu) una sucesién de funciones continuas en B y holomorfas en B. Suponga
que existe ¢ : 9B — C continua tal que f,(z) = ¢(2) paratodo z € OBy [;5|fn — | = 0 cuando n — oc.

Pruebe que f,, — f uniformemente sobre compactos de B donde f(z) = QLM faB % dw.

3. Verifique que la serie Y., (224n?)~! converge uniformemente sobre compactos de C\{ki : k € Z, k # 0}.
Denotemos por f su suma. Pruebe que f\z\:r f(2)dz = 0 para r > 0 no entero, y que

/_'k_ flz)dz=m Z l

n
[k—r|<n<|k+r|

4. Sean ¢ > 0y A > 0 constantes y A = {z : |z| < 1}. Sea (f,,) una sucesién de funciones holomorfas en A
tal que £,(0) =0y |f.(2)] < e(1—|z])? para todo n. Pruebe que (f,) tiene una subsucesién que converge
uniformemente sobre compactos de A.

5.Seac >0, A = {z:]z] <1} y (fn) una sucesién de funciones holomorfas en A tal que para todo n
los coeficientes de Taylor de f, ag, = f,(zk)(O)/k! satisfacen Y- |arn|?> < c. Pruebe que (f,) tiene una
subsucesién que converge uniformemente sobre compactos de A.

6. Sea ¢ > 0, A = {z:|z] < 1} y (fn) una sucesién de funciones holomorfas en A tal que para todo n y
todo 0 < r <1 f\z\<r |fnl? < c. Pruebe que (f,) tiene una subsucesién que converge uniformemente sobre
compactos de A.

7. Muestre que

Ind.: puede utilizar la férmula

8. Pruebe

— 1 1
¢ =2
™ tan(r) ;m22—2n+1+2n—1

y b)

sin?;rz) - % + Z (_l)n(zin * %)

In[>1

Ind.: en b) puede utilizar la identidad 2 csc(w) = tan(w/2) + cot(w/2).



