
Gu��a 7MA36A - Variable Compleja y Fun
iones Espe
iales3 de noviembre de 2006 Prof.: J. D�avilaAux.: M. Duarte1. Sea D � C un dominio a
otado y (fn) una su
esi�on de fun
iones 
ontinuas en D y holomorfas en D,
onvergente uniformemente sobre �D. Pruebe que fn 
onverge uniformemente sobre D.2. Sea B = fz : jz � z0j < rg y (fn) una su
esi�on de fun
iones 
ontinuas en B y holomorfas en B. Supongaque existe ' : �B ! C 
ontinua tal que fn(z)! '(z) para todo z 2 �B y R�B jfn �'j ! 0 
uando n!1.Pruebe que fn ! f uniformemente sobre 
ompa
tos de B donde f(z) = 12�i R�B '(w)w�z dw.3. Veri�que que la serieP1n=1(z2+n2)�1 
onverge uniformemente sobre 
ompa
tos de C nfki : k 2 Z; k 6= 0g.Denotemos por f su suma. Pruebe que Rjzj=r f(z) dz = 0 para r > 0 no entero, y queZjz�ikj=r f(z) dz = � Xjk�rj<n<jk+rj 1n:4. Sean 
 > 0 y � � 0 
onstantes y � = fz : jzj < 1g. Sea (fn) una su
esi�on de fun
iones holomorfas en �tal que fn(0) = 0 y jf 0n(z)j � 
(1� jzj)�� para todo n. Pruebe que (fn) tiene una subsu
esi�on que 
onvergeuniformemente sobre 
ompa
tos de �.5. Sea 
 > 0, � = fz : jzj < 1g y (fn) una su
esi�on de fun
iones holomorfas en � tal que para todo nlos 
oe�
ientes de Taylor de fn ak;n = f (k)n (0)=k! satisfa
en P1k=0 jak;nj2 � 
. Pruebe que (fn) tiene unasubsu
esi�on que 
onverge uniformemente sobre 
ompa
tos de �.6. Sea 
 > 0, � = fz : jzj < 1g y (fn) una su
esi�on de fun
iones holomorfas en � tal que para todo n ytodo 0 < r < 1 Rjzj<r jfnj2 � 
. Pruebe que (fn) tiene una subsu
esi�on que 
onverge uniformemente sobre
ompa
tos de �.7. Muestre que � 
ot(�z) = 1z + Xjnj�1 1z � n � 1n:Ind.: puede utilizar la f�ormula �2sin2(�z) = 1Xn=�1 1(z � n)2 :8. Pruebea) � tan(�z) = �2 1Xn=�1 12z � 2n+ 1 + 12n� 1y b) �sin(�z) = 1z + Xjnj�1(�1)n� 1z � n + 1n�:Ind.: en b) puede utilizar la identidad 2 
s
(w) = tan(w=2) + 
ot(w=2).
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