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1. Definiciones

Funcion Exponencial Para todo x € R existe el limite siguiente existe:
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A partir de esto, podemos definir una funcién f : R — R talque f(z) es el valor del limite (1).
Explicitamente: .
fle) = 1im (14+2)". 2)
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Usualmente se denota f(z) por exp(z).

1.1. Propiedades de la funciéon exponencial

(a) Dom(exp)=R, Im(exp)=R;={x € R: z > 0}.

(b) exp(-) es estrictamente creciente,x < y = expx < expy, y por lo tanto inyectiva.

(c) exp:R — R es invertible. A su inversa le llamamos funcién logaritmica: In : Ry — R.
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(d) Vz,y € R se tiene que exp (z + y) = exp () - exp (y).
e) Si llamamos e = exp 1 entonces para todo = € R se satisface que exp (z) = e”.
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f) Desigualdades:
VeeR, e*>1+=x Ve <1, > e”
—x
(g) Limites:
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Funcién Logaritmo Habiamos visto que exp(+) es invertible y su inversa es la funcién logaritmo.

Sin embargo tambien podemos definirla de otra manera. Para z € R :

In(z) = lim n(z* — 1) (3)

n—oo



1 DEFINICIONES 2

1.2. Propiedades de la funcién logaritmo

(a) Dom(In)=R,, Im(In)=R.

(b) In(-) es estrictamente creciente,x < y = Inz < Iny, y por lo tanto inyectiva.

(¢) In: R — R, es invertible. Su inversa es (ya sabemos) la funcién exponencial.
)
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(d) Vx,y € Ry se tiene que In(zy) =Inz+Iny y In ( > = In(z) — In(y).
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(e) Si llamamos In(e) = 1. Ademds para todo x € R4,y € R se tiene quetonces para todo
x € R se satisface que In(z¥) = y - In(z).

(f) Desigualdades:
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(g) Limites:
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(h) Otros Limites:
Ve > 0, 11'1% 2In(z) =0, lim 2 °In(x) =0
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