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AUXILIAR NUMERO 3

1. Sustitucién intertemporal. Considere la siguiente funcién de utilidad por periodo:
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Donde o > 0 y la funcién es logaritmica cuando o = 1.

a) Encuentre la oferta de trabajo para el problema estdtico, suponiendo que el salario es w. ;Cémo
depende el empleo respecto del salario?.

b) Considere ahora el problema en dos periodos (con salarios wy y ws). Asuma que la tasa de interés
es r y la tasa de descuento en la utilidad es p, ademas r = p. Encuentre una relacién para L1 y Lo
y discuta como depende del salario, y cudn importante es la sustituciéon intertemporal del empleo
dependiendo del valor de o.

2. Considere una economia competitiva donde el consumidor-productor representativo vive eternamente y
maximiza la siguiente funcién de utilidad (la poblacién es normalizada a uno y no crece):
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La funcién de produccion es la siguiente:
ye = ki'g; © (3)

donde 0 < «a < 1, y es la produccién, k el stock de capital (no se deprecia) y g el gasto de gobierno
(imagine que es infraestructura). El gobierno sigue una politica de presupuesto equilibrado con una tasa
de impuesto proporcional al ingreso de 7 (es decir g; = 7y, para todo t).

a) Calcule la tasa de crecimiento del consumo en estado estacionario como funcién de 7 (note que y, k
y g crecen a la misma tasa que g y usted no necesita demostrarlo). jPor qué esta economia puede
crecer permanentemente?

b) Calcule el valor de 7 que maximiza la tasa de crecimiento de la economia.

¢) Suponga ahora que la economia es dirigida por un planificador central. ;Cudl es la tasa de crecimiento
que él elegirfa? (Recuerde que en este caso maximiza utilidad sujeto a la ecuacién de acumulacién
més la restricién de presupuesto del gobierno). Dado 7, jcudl economia crece més, la de mercado o
la planificada? ;Por qué?

3. Tasa de ahorro en el modelo de Ramsey En este problema estudiaremos la evolucién de la tasa de
ahorro a medida que la economia se acerca al estado estacionario. También veremos por qué las tasas de
ahorro pueden ser diferentes en el estado estacionario.

Considere las dos ecuaciones diferenciales que caracterizan la dindmica del modelo de Ramsey:
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donde @ = ae™*t, x es la tasa de crecimiento de la productividad. Para lo que sigue supondremos que la

funcién de produccién es Cobb-Douglas, es decir:

f(k) = Ak~
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A partir de esto responda
a) {Cudl es la tasa de ahorro de la economia en el estado estacionario? Defina la tasa de ahorro como
5*. De una intuicién econémica de sus resultados.

b) Encuentre la expresién de ~yp, donde zZ = ¢/ f (E) Usted deberia llegar a la ecuacién:
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En lo que sigue haremos nuestro analisis en términos de la variable z, recuerde que la tasa de ahorro,
s,ess=1—z.
¢) Analice qué sucede con la variable z con respecto al tiempo cuando:
1) s* =
2) s* >
3) s* <
Para esto recuerde que todas las variables llegan al estado estacionario.
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d) Finalmente diferencia la ecuacién 6 respecto al tiempo y para cada uno de los siguientes casos
determine la evolucion de la tasa de ahorro hacia el estado estacionario.
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