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CONTROL #1

1) a)Sea A =1{(x,,X,,...x,) € R" /x, € 0.1 <i<n}. Calcular Adh(A), IntA,y Fr(A).

b) Demostrar que si 4 — R"es un cerrado o un abierto entonces int(Fr(A4)) =¢.
(Es cierto este resultado para cualquier conjunto 4 ? Pruébelo o de un contraejemplo.

c)Sea A= {()c,y)/x2 +yP<L,x*+y° > 1/4}US, donde S es el segmento del eje x talque 1<x<2.
Determine si A es abierto o cerrado y encuentre el interior, la adherencia y la frontera de 4.

2) Estudiar la continuidad de las siguientes funciones en el origen:

1+ x—cos(x” + y*) —arctg(x)

a) f(x,y)= PRI (x, ) = (0,0)
0 (x,3) = (0,0)
b)f(x,y)={0 Sl: y=0 o nyz
1 si y>0 e y<x

Yy +xt

si (x,y)#(0,0)

c) f(x,y)= xt+y?
0 s (x,y)=(0,0)
L, L. . , . . 1-cosz . z—arctgz
Indicacion: Puede ser 1til conocer los siguientes limites: lim > hm—3g
z—0 z z—0 z

3) a)Sea f:R*> — R definida por:

M Si (X, y) + (0’0)

f(xa J’) = x2 + y2
0 si (x,»)=(0,0)
1) Estudie la continuidad de /" en todo su dominio.
ii) Estudie la diferenciabilidad de f'en todo su dominio.

i) Estudie la continuidad de las derivadas parciales de f'en todo su dominio.

b) Sean f;,..., f, : Ja,b[ = R funciones diferenciables. Sea Q = |a,b[x...x Ja,p[c R" ysea f : Q — R
definida por:

J(xpenx,) = fi(x)+.+ f,(x,)

Demuestre que f'es diferenciable en Q y que

D) =2 (5,



