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Pregunta:
Suponga que en la economia existen dos consumidores, A y B, y dos bienes, 1 y 2, con las siguientes
funciones de utilidad:

Uz, 25) = alnz +(1—a)lnz, (1)
UB(x1,20) = Blnzy+(1—F)Inay (2)

Ay B tienen un ingreso fijo de y e y®”, respectivamente. Los precios al productor de ambos bienes
son iguales a 1. El gobierno necesita recaudar un monto R (con R < y4 + y?).

a. Suponga que el gobierno busca recaudar R poniendo impuestos proporcionales a los bienes 1 y 2
y que la funcién de bienestar del gobierno es W = U4 + U®. Plantee el problema del gobierno y
obtenga las condiciones de primer orden que caracterizan el sistema éptimo de impuestos.

Respuesta
Lo primero es plantear la funcién de utilidad indirecta condicional de cada consumidor. Para ello

resolvemos el problema que enfrenta que es!

max alnz; + (1 —a)lnxs
T1,T2

s.a

ya = prei(l+t1) + paaa(1+t2)

El Lagrangeano asociado a este problema es:

L=alnz;+(1—a)lnze + A[ys — prz1(1 +t1) + paxa(l + t2)]

Usando el hecho que los precios de ambos bienes son 1, las condiciones de primer orden quedan

dadas por:
1t 3%1 =AN1+t)
To ; (1;200 = A1+ t2)
> ol s

IResolvemos el problema del consumidor A. El caso del individuo B es andlogo



agregando la condicién sobre el multiplicador (que no es més que la restriccién presupuestaria) se
tiene:
ya = x1(1+t1) + 22(1 4 t2)

lo que reemplazado en la condicién anterior permite concluir:

A_ Yao A_yal—a)
T IT YT T
Andlogamente para B se tiene:
Byl s _yp=0)
' ? 1+t

Las funciones de utilidad indirecta quedan dadas por:

Va(t,ya) =alne 4 (1—q)ln2al-o

1+t I
Ve(tys) =B {E] +(1—F)n 2570
lo que permite obtener la funcién de utilidad del gobierno:
V = alysa+Flnygf—(a+F)In(l+1t1)— (2—a—F)In(l +t2)

+(1 —a)In(ya(l —a)) + (1 = B) In(ys(1 - §))
El problema que resuelve el gobierno es:

max V(tl y tg)
t1,t2

s.a
R < z1t1 4 zato

las condiciones de primer orden quedan dadas por:

. (a4B)(1+t:) _
b “aotysh
. @—a—B)(t+ts)  _
ta TA(—a)tys(1-8) =
L (@tB)(th) _ _(-a—p)(th)
yaat+ysf ya(l—a)+ys(1-p8)

. (En qué circunstancias los impuestos a los bienes serdn iguales (1 = t2)? ;Qué tasa serd més alta
si y4 > yP y a > 3?7 Explique intuitivamente sus respuestas.

Respuesta
De la condicién obtenida en (a) podemos ver cuél serd la condicién para que t; sea igual a to.

Despejando, se llega a que

(@+B)(ya(l — ) +yp(1 - P)) =2 — a = B)(yaa +ypp)



Desarrollando se llega a:
(a=B)(ya—ys)=0

luego t1 =ty $si ya=yp o a=0

Si a = (3, entonces las preferencias de ambos individuos son idénticas. Esto implica que el gobierno
solo observa un tipo de individuo. Adema4s, los efectos cruzados son nulos y las elasticidades precio
demanda de ambos bienes serdn iguales a —1. En tal caso, la regla del inverso de la elasticidad
nos asegura que el impuesto es igual para ambos bienes.

Si ya = yp entonces el gasto de ambos individuos es el mismo. En tal caso, el 6ptimo se dara
cobrando la misma carga a cada uno. Esto se logra gravando maés a los bienes mas preciados. Si
« # (3, entonces un bien serd mds deseado por el individuo A (relativo a B) y el otro lo serd maés
por el B (relativo a A). En tal caso, gravando igual a ambos bienes, se tendrd que cada uno pague
la misma cantidad de impuestos.

Siya >yp y a> [, entonces t; serd mayor que to (esto se puede demostrar). La razén de esto
es que de esta manera se estard recaudando la mayor parte del impuesto gravando més al bien
mas apetecido por el individuo de mayores ingresos (relativo a las preferencias del individuo de
menores ingresos). En caso contrario, se estard poniendo impuestos sobre el bien que més prefiere
el individuo de menor ingreso (relativo a las preferencias del individuo de mayores ingresos), lo
que implica una suerte de regresividad en el sistema impositivo.

c. Calcule la pérdida de bienestar para el individuo A de un sistema de impuestos como el encontrado
en la parte a, como funcién de t; y to. Explique.
Respuesta

La pérdida la calculamos como la diferencia de utilidad entre la situacién sin impuestos y la
situacién con impuestos.

Sin impuestos se tiene
V(T =0) = aln(aya) + (1 — a)In((1 — @)ya)

Con impuestos, en cambio, la utilidad estd dada por

V(T = (t1,12)) =aln (fﬁlil) +(1-a)ln (W)

La diferencia estd dada por
AV = aln(l+t)+ (1 —a)ln(l +t2)
= In(1+t)*(1 +tx)'
La incidencia de los impuestos serd mayor para aquel bien que tenga un impuesto mayor. 2 Por
otra parte, las preferencias influyen “ponderando” la incidencia del impuesto a cada bien, de

manera tal que mientras mas se prefiera un bien, el impuesto correspondiente generard mayor
pérdida.

2Notar que si t; = to el efecto es independiente del individuo (recordar parte b).



