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Solucién Problema N° 1

a) UB:W-G2
Um = W-2€°

Como existe informacion perfecta, podemos crear un contrato para cada tipo de trabajador de
manera de maximizar la utilidad de la firma.

Contrato para trabajadores Buenos:

Max Keg —wg
a Ws—e?3 0

L=KeB' WB +| (WB'eBz)

L=-1+| =0 b1l =1>0
fiwg
E:K-ZIeB:OIDeB:5
fe; 2
K2
Comol >0, w, =¢,° b wp ==

Contrato para trabajadores Malos:

Max Key—Wwm
A wy-—-2ev?3 0

L =Ke, - Wy, +1 (W, - 2e,%)

s =-1+41 =0 P 1 =1>0
fw,
T =K-4JeM=OI:>em=5
Teu 4

KZ
Comol >0, w,, =2, b w, =5

! Los 3 problemas son de laguia 1 (informacién asimétrica), disponible en U-cursos (Material docente=> Guias).
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0 aeK2 K20
E(P T+(@- Q—- —=
()= qg— S A o
O 0
=q —i+(1- q)g—i
g4 @ 8 g
KZ
=— 1+
8( q)
b)
Max q[Keg —wg] + (1-q) g[Ken —wy]
a Wws—e°3 0 @
wv—2em’ 3 0 )
Wp —€5° 3 Wiy — ey’ 3)

Wy — 26y 3 Wg —26eg2 (4)

Podemos notar primero que nada que wg —eg”3 Wy — ey’ 3 Wy — 2ey°3 0
Luego, restriccion (1) se cumple satisfaciendo (2) y (3) y por lo tanto puede ser eliminada del
problema de maximizacion.

Ademés, de (3) y (4) setiene e —aw? £ Wg- wy £2(e3% —evd)
= eBZS a\/lz
= es 3 ey

0)

L :q[KeB' WB]+(1' q)[KeM - WM]+I (Wy - 29M2)+”(WB - eBZ' Wi +e|v|2)
+d(WM - 2eM2 - WB +2€Bz)

L =-g+m-d =0

fiwg

P m-d=q )

1 =-(1- g+l - m+d =0
W

Pl-m+d=(1-q) (6)

ﬂﬂl‘ =gK- 2me; +4de, =0
e
bm-o2d=3 (7
eB
L
e =(1- gK- 4 e, +2me, - 4de, =0

b 2l - m+od =L DK (8)
2e,,
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de (5)y (6)
n-d=q
| - m+d =1-¢
| =1>0

nm >0, puess =0 entonces de (6) y/o (7) setendra d < 0. lo cua no es posible.

Como | >0,wy—2ew’>=0 9)
m>0, ws—6&’ =wy—ev’ (10)
Veamos ahora s larestriccion (4) es activa:
Wi — 2ev? - W + 265 = (Wi — e’ - Wg + &%) - en? + &’ =- ey’ + &2 > 0
Por lo tanto d = 0 pues larestriccion no es activa.

De(9) Wi = 2en’
De(9)y (10) we= (2ey)- ev’ + &5
we= v’ +es’

de(® m=q
de(?) q=L b =%
2e; 2
2 2(2- q)
de) w, =L 9K” Q)ZK:
2(2-(1)
de(10) w, = M
T4 42- )
E(P)= quZ_K_Z_ (1- g)’K?U ( e(1- 9K? (-9’ KZE
§2 4 4(2-9)7° eZ(Z'Q) 2(2- q)
_ K7 (@-o°KPh (1 QK
PR S Proare _[2- -1+
_ eK? (1- g)’K?u (1- gK?

e U Ve o

K? _q(@- q)°K* , (1- 9)°K?

T a7 2z oy
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2 2 2
K2, A-9ke [2- q]
4  4(2-q)
K? 2 2
= 29-q°+1- 2q9+q
4(2- q)[ ]
KZ

42-9)
K2@+q) K? _K?é+q-¢-20_KZ*q(l-q)
E(P) - E(P) = - =g e =78 (2- q)
(P - E(P) 8 42-q) 8 STH 8 (2-0q)

=q

30" qf [04]

P E(P)., % E(P)

d)

Max qKe—w]

sa w-€°30 (11)

w—2e?<0 (12)

L =g[Ke- w]+1 (w- €?)- mw- 2e?)
ﬂ_Lz-q+|-m:0 Pl -m=qg 13)
w
L LS

—=gK- 2le+4me=0 b | - 2m= 14)
Te 2e

S | =0, entonces de (13) y/o (14) nr <0, lo cual no es posible. Por lotanto | > 0.
S 1 >0, entonces (11) es activa; luego w = €

Veremos ahora s (12) es activa:

w—2e’= () - 2° = €® <0

Por lo tanto (12) no es activa, => m =0

de(13) | =q

de(14) qzﬁ P e=—
2e

2
=} W=K—

IS
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Solucién pregunta N°3

a)

El presidente de Urgentina desea contratar a un ministro de economia, y debe para ello encontrar
los salarios we Y Wi (en caso de éxito y fracaso respectivamente) que debe pagar, de tal manera
gue maximicen su utilidad, o lo que es lo mismo, que minimicen sus costos (dado que no se
presenta la funcion de ingreso ni un a funcién utilidad del presidente). Luego, la funcion objetivo
del presidente de Urgentina estara dada por:

Min f (We,W) = (Prob. de éxito Yeconomista serio)we + (Prob. de fracaso “/economista serio)w;
Min f (We,wr) = 0.4we + 0.6w;5

Recordar que el presidente de Urgentina no es capaz de soportar € costo politico de contratar a

un charlatan, por lo tanto, € disefio del contrato (y por ende, la funcién objetivo) debe asumir que

no se contratara ningun charlatan.
Ademés, el contrato debe ser tal que le convenga para un economista serio, por 1o que € espacio
de posibilidades debe estar sujeto a

EU e sio We, W )2 Umin o

(Prob. de éxito “/economista serio)U (we)+(Prob. fracaso Yeconomista serio)U(ws) 2 10

0.4w_ +0.6./w, 3 10
Andlogamente, paralograr que el contrato sea inaceptable para charlatanes, debe imponerse que:
E(U sartatzn We, Wi )) <U MIN g

(Prob. éxito “/economista charlatan)U(we)+(Prob. fracaso “/economista charlatan) U(ws) < 1
0.04w, +0.96.fw, <1

Luego, tenemos el problema que debe resolver el presidente de Urgentina es:

Min  0.4w, +0.6w,

sa 04w, +06fw, ®10

0.04/w, +0.96,/w, <1

b)
Planteamos el Lagrangiano correspondiente

L = (0.4w, +06w, )+ 1 [ 04w, - 06,fw, +10)+ n{0.04w, +0.96,fw, - 1)
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Para verificar que los multiplicadores asociados son positivos obtenemos las derivadas
parciaes.

o @ 0
L +m&0 mijzo
Twe 2’\/—21 8 We g
\ 0.1 - 0.01m=0.2,/w, (1)

o o )
1L -06+|9 0.6—= T+ nf0.96 1 =0
fw, & 2w g 2wg
\ 0.1 - 0.16m=0.2,/w, ()

Luego, de (1)-(2), obtenemos:

(01- 0.2) - (001- 0.16)m=02{w, - fw, )
0.15m=02{\w, - fw; )

\ m=2 (- o)

Dado que es esperamos que € ministro solucione los problemas de la economia, es I6gico pagar
mas s es que resultado es exitoso, es decir, We >Ws P nmr>0

De la ecuacion (1), obtenemos
4
| =24, +0am=2fo, + S(fw, - o)
Pl >0

Luego, ambos multiplicadores son estrictamente positivos. Por o tanto, las restricciones son
activas.

C) Puesto que los multiplicadores sin positivos, podemos imponer:

- 04fw, - 06,fw; +10=0 (3)

0.04w, +0.96Jw; -1=0 (4)

Luego, de 10* (4)+(3), obtenemos.
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(04- 0.4)fw, +(96- 06)w, - (10-10)=0
b 9w, =0
\'w, =0
De (4), setiene:
0.04.w, =1
p fw, =25

\ w, =625

d)
De lo anterior setiene que :

Costo del Contrato = 0.4we + 0.6ws =250

S = puede distinguir a simple vista cudl economista es serio y cud un charlatan, entonces no
necesitara definir 2 salarios diferentes para e caso de éxito y fracaso, pues la funcién de éstos es

la de poder crear un contrato que pueda discriminar automaticamente a 2 (0 mas) tipos de
empleados.

Realizando un desarrollo similar a anterior, podemos encontrar el costo del contrato y
verificar 1o anteriormente expuesto.

Min 0.4w, +0.6w,

sa 04w, +06/w, 10

L = (0.4w, +o.6wf)+| ( 0.4/w, - 0.6,fw, +10)
L

0
i, s
bl =2w, (5)

L 1 9

‘ITWf & W, E,
Pl =2/w, (6)
\w=w,;=w

Dado que | >0 entonces podemos imponer
0.4w +0.6/w =10
b Jw=10

\ w=100
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Costo del Contrato con discriminacion apriori =w =100

Costo del Contrato .= 250=25
Costo del Contrato con discriminacion apriori 100

Solucién Problema N° 8
a)

Compatibilidad de incentivos. La utilidad esperada del agente (gerente) i se esfuerza, tiene que
ser mayor o igua que la utilidad esperada del agente si no se esfuerza, es decir

28y 10 50,18, 10,9 1§, EO Ea?‘[o-_T
3 w, g 3 W, g 3 g

a

Simplificando la expresién anterior

2 10 100 leze 100 Eae_Og gaggo
3§ Wbﬂ 3§ WB gwbﬂ
- 23 10_£

3w, 3w,

Restriccion de participacion: La utilidad esperada del agente (gerente) si se esfuerza, tiene que ser
mayor o igua que la utilidad esperada de su trabaja alternativo, es decir

28,. 1059, 0-2-2310-1—0
3w G w5 125

a

Simplificando la expresién anterior

2g 100 122100 ,, 10
38 W, g 3§ W, g 125
.20 10,

3w, 3w,

b) En equilibrio ambas restricciones son activas, por o que debemos solucionar € siguiente
sistema de ecuaciones:
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- &_ ﬂ:_6
3w, 3w,
Restando:
-2+6=1O- 1O+20+1004=ﬂ0wa=§
3w, 3w, 3w, 3w, 3w, 2
Reemplazando en la primera ecuacion tenemos que w, =1
c) S la firma tiene éxito las utilidades seran p, =5- w, =5- gzg en caso contrario

p, =1- w, =0. Luego lautilidad esperada es

25 1 5
E =ppet =——+-0==
(P) = PP+ PiPy 3773 3



