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EXAMEN 
 
1.- Sea RR →:φ  una función de clase )(2 RC  tal que la función RUf →:  definida por 

)(),( 22 yxyxf += φ  satisface la ecuación: 
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Si 1)1('0)1( == φφ , resuelva la ecuación (1). 
 
2.- 
a) Suponga que  la función f   satisface ),(),( yxfttytxf n=  para todo t, donde n es un entero positivo y f es 
de clase )( 22 RC  

Verifique que la función satisface ),( yxnf
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b) Encuentre el mínimo y máximo global  de 4),( 222 +++= yxyxyxf   en la región       
{ }1||1||/),( ≤≤= yxyxD  

c) Calcular los extremos de la función 22),( yxyxf +=  sobre el conjunto: 

{ }0;2/),( 2222 ≥−≤+∈= xyyxRyxK  

3.-  

a) Calcular ∫∫ −+
R

yx dxdyeyx 2)(     donde  { }4111/),( =+=+=−−=−= yxyxyxyxyxR  

Indicación: Dibuje la región de integración y defina un cambio de variables apropiado para calcular la 
integral. 
 
b)  Calcular el volumen encerrado por las curvas  2222 azyx =++  ayyx =+ 22  


