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1. Preguntas con Respuesta

Tecnologia y funciones de produccion

1. De los siguientes graficos todos corresponden a funciones de produccién excepto (e). Comente.

f() f(@) f(z)

Respuesta
Recordar las tres propiedades de las funciones de produccion:

= “De la nada, nada sale”, es decir que f(0) = 0. Si no existe ningtin input es imposible producir algo.
Por lo tanto se descarta (a) y (e).

= Las funciones de produccién son crecientes en el uso de cada uno de los factores. Esto es, siempre
PMg > 0. Por mas que aumentemos la cantidad de input la produccién total siempre debe aumentar
en una cantidad mayor o igual a 0, jamds disminuir. Por lo tanto se descarta que (b) sea una funcién
de produccién pues posee un tramo decreciente.

= La funcién de produccién es céncava, sin embargo esto es un supuesto para justificar que los retornos
sean decrecientes . No obstante esta caracteristica es sélo para poder encontrar un éptimo a través
de la minimizacién de costos, pueden existir funciones como (d) que presenten retornos crecientes a
escala.

En resumen sélo (c), (d) y (f) corresponden a funciones de produccién, no obstante también se puede
descartar (d) si nos restringimos a funciones de produccién con retornos decrecientes.

2. Suponga que dos firmas distintas tienen funciones de produccion fi(x1,x2) y f2(x1, z2) respectivamente.
Si para todo (x1,2) se tiene que

fi(z1,22) < fa(w1, 22)



entonces la firma 2 es mas eficiente que la firma 1.

Respuesta

Falso. Se pueden producir dos productos distintos en, por ejemplo, calidad. Podemos estar hablando de
firmas completamente diferentes.

3. El Chef de Avenida Portugal produce 6 litros de mote con huesillos con 2 unidades de mote y 4 de
huesillos o 4 unidades de mote y 2 de huesillos. Entonces con 3 unidades de mote y 3 de huesillos puede
producir 8 litros de mote con huesillos.

Respuesta
Incierto. Sabemos que se produce mds, pero no necesariamente 8 litros.

4. Si nos encontramos en el corto plazo, la cantidad utilizada del factor fijo sera la Optima desde la
perspectiva del largo plazo, si y sélo la empresa tiene rendimientos constante a la escala.

Respuesta

Cuando existen rendimientos constantes a la escala, ocurre que la cantidad éptima de largo plazo es igual a
la cantidad éptima de corto plazo, es decir

™
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Entonces, dado que Q* = Q7 tiene que ocurrir que el capital (fijo) de corto plazo debe ser igual al capital
de largo plazo, asi se cumple que la cantidad dptima de largo plazo es igual a la cantidad 6ptima de corto
plazo.

K

L* = LCP

5. En un proceso productivo, es posible tener un producto marginal decreciente en un factor y, aun asi,
rendimientos crecientes de escala.

Respuesta
Verdadero, puesto que se trata de distintos analisis. Recordar que productividad marginal considera todo los
demds factores constantes, mientras que en los rendimientos a escala todos varian.



Un ejemplo de esto seria:

fle,y) = a2y
fOx, Ay) = A2z'/243/2 - Rendimientos crecientes a escala
of (z,y) L _1/2 3/2
ox - §x / y /
o 1
% = —Zx_3/2y3/2 <0 — Productividad Marginal Decreciente

6. Si se sabe que el producto marginal del trabajo es mayor que el producto medio, dado un nivel de
empleo. Entonces, el producto medio debe ser creciente. Comente.
Respuesta

La condicién se describe como PMg(Lg) > PMe(Ly). Si el producto marginal es mayor que el producto
medio del trabajo, entonces la incorporacién de un trabajador mds a las faenas, hace que en promedio todos
produzcan mas, por lo tanto, el producto medio del trabajo debe ser creciente en este nivel de trabajo.

PMe
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7. La tecnologia Leontief (o de proporciones fijas) no tiene utilidad marginal.

Respuesta
Falso. La funcién Leontief corresponde a lo siguiente

ary si axy < B
Bxro si axy > fao

U(z1,x2) = min{ax, faa} = {

Su grafico corresponde a lo siguiente

€2




Esta funcién no es diferenciable en todas partes y sus derivadas parciales no son continuas. Veamos las
derivadas parciales:

0 a si oz <x9
7 J\T1,22) = .
0y f(@1,22) 0 si x1>xo
0 (21, 29) = B si xo < a9
0xo ’ 0 si x9>mx

Entonces cuando aumenta la intensidad de uso de un factor que de antemano se utiliza en cantidades mayores
que la del otro factor se concluye que la productividad marginal es cero. En el otro caso la productividad
marginal es igual a « o 8 dependiendo de la combinacién de factores.

Cuando tenga sentido, cuando cambia la intensidad de uso de un factor, digamos del factor x1, la produccién
no necesariamente aumenta (cuando este cambio no alcanza para aumentar el nivel de produccién), y en tal
caso

0
87:{10(5617@) =0

Para el caso del factor x2 es andlogo. En general, por este hecho la TM ST, ., es infinita (luego no esta bien
definida para cualquier valor de (z1,x2)).

Pmg(xz1) =

. Si aumenta el precio del factor trabajo, las empresas representativas sustituiran hasta que para la tltima
unidad del factor las productividades relativas sean similares al precio relativo del factor. Comente.

Respuesta

Bajo el supuesto de que el nivel de produccién es constante (Q) y que los factores productivos son flexibles,
entonces la firma para conservar su condicién de la funcién de costo, sustituird hasta que se cumpla la
condicién de equilibrio TM ST = <, en la cual se minimiza el costo de largo plazo. En consecuencia si
cambia el precio de los factores (aumento) se pasa del costo C; al costo Cy ya que se debe cumpir la
condicién de equilibrio del pdarrafo anterior, de esta manera se sustituye pasando del punto A al punto B,
tal y como se observa en el gréfico de la derecha de la figura.
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Sin embargo, si suponemos que el nivel de produccién se puede ajusta hasta el punto de mantener el mismo
nivel costo minimo, exitird efecto sustitucién y efecto escala, por lo que la firma pasard del punto D al
del grafico de la izquierda de la figura.



Costos y Oferta de la Firma

1. Cuando aumenta el precio de venta de un producto aumenta entonces la demanda de todos los factores
de la firma también aumenta.

Respuesta

Incierto. Si aumenta el precio, aumenta la oferta y por lo tanto aumenta el uso de factores pero no ne-
cesariamente de todos los factores productivos. Se podria argumentar que la TM ST deberia ser cero y
por lo tanto el producto marginal de ese factor seria cero, lo cual no es posible. Sin embargo la condicién
TMST,, , = 3 provee una condicién necesaria y no suficiente para la optimalidad técnica, dependiendo
de la tecnologia se puede aplicar esta condicién.

Por ejemplo, con una tecnologia lineal no es posible aplicar TM ST, ., = % para encontrar el éptimo. En
el caso de solucién tnica y segtin la relacién de precios tendremos que las soluciones posibles son de esquina,
ante lo cual se utiliza solamente un factor y si aumenta el precio de venta, siendo todo lo demds constante,
solo aumenta la demanda de dicho factor.

2. Aperezco D-C Ltda. lanza un nuevo producto al mercado, las frutillas amarillas. Como buen adminis-
trador no se preocupa de minimizar costos ya que cree que las frutillas amarillas le entregan tanto valor
al consumidor que la maximizacion de beneficio es lo que prima en este caso.

Respuesta

Las firmas competitivas deben preocuparse de la minimizacién de costos. En el caso de firmas competitivas
minimizar costos es equivalente a maximizar beneficios ya que la firma competitiva no tiene poder sobre los
precios y su objetivo persigue las utilidades econdémicas (beneficio monetario). En general todas las firmas,
tengan o no fines de lucro, deberian velar por la minimizacién de costos ya que no es lo mismo desde un
punto de vista técnico realizar la misma actividad con mas o menos recursos o utilizando los recursos de
manera eficiente. A modo de ejemplo el Hogar de Cristo, los Bomberos o un Techo Para Chile no se interesan
en la maximizacién de beneficios como un objetivo de la organizacién pero si les conviene minimizar sus
costos.

3. Un cambio similar en todos los precios de los insumos, traerda como resultado el desplazamiento de las
curvas de costo de corto y largo plazo de una empresa individual.

Respuesta

Si ocurriera un desplazamiento de las curvas de costo, pero estas tendrdn un comportamiento diferente en
el corto y en el largo plazo. En el corto plazo, como uno de los factores es fijo, la curva de costo total, se
desplaza pero también cambia de pendiente, lo mismo ocurre con las curvas de costo total medio y costo
marginal.

En el largo plazo, dado que ambos factores son fijos ocurre que la curva de costo total se desplaza con
cambio de pendiente, pero la curva de costo medios y de costo marginal se desplazan paralelamente, esto
ocurre porque en el largo plazo la cantidad ptima de uso de cada factor sera la misma (si los dos factores
aumentan en la misma proporcién).

Veamos un ejemplo: Imaginemos que estamos en el largo plazo, y sea:
Q=L"K?, a+p8=1

Luego, la condicién de éptimo es
PMg(z1) w

PMg(xs) oy



Entonces
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Graficamente:
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Si consideramos lo mismo pero para el corto plazo tendremos
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Supongamos que el precio de los factores aumenta a w’ y 1’ donde w’ = cw y v’ = r, entonces tenemos
Loy =Lt = 2L

1\ A/ o
CT(Q) = ewq® (K) +erK = eCT(Q)
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+T:€CTM6(Q)
/ € 1 11 ole
oM@ = Sug (L) —conol@)
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CTMe(Q)

4. Siuna empresa tiene una funcién con retornos constantes a la escala entonces la curva de costos medios
de largo plazo serd constante, y el costo marginal serd igual al costo medio. Comente.

Respuesta

Verdadero. Para fijar ideas supongamos que la funcién de produccién es una Cobb-Douglas, entonces si sus
retornos son constantes se cumplird que

a+p =1



La condicién de éptimo es

Q = L°K”
B
wl
= La _—
@ - (%)
w\ B
= 1(3)
@ r
B
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@ w
Andlogamente: K¢ = q(%)
Con esto obtenemos la funcién de costos:
C = wL® +rKC€

e = vo(y) +ro(z)
C = 2Q(w)*(r)’

O 2@
= 0 =CMe = 0 = 2(w)*(r)
= % =CMg = Q(w)a(r)’g

Como se puede ver en este procedimiento, cuando existen retornos constantes a escala, el costo medio es
constante (no depende de la cantidad) y es igual al costo marginal.

Esto se puede ver graficamente de la siguiente forma:

C

A

Costos medios

Zona de retornos
constantes a escala

v
O

Q1 Q2

Entre @1 y Q2 existen retornos constantes a escala, en este tramo, los costos medios son constantes, es
decir al aumentar el tamafio de la escala (cantidad) no aumentan los costos.

5. La oferta de la industria bajo competencia perfecta, es completamente ineléstica, atin cuando el precio
de los insumos utilizados en la industria puedan variar debido a una expansién de la produccién causado
por un incremento en la demanda del bien.



Respuesta
Falso, porque la demanda de la industria en el largo plazo es infinitamente eldstica, y esto ocurre atn cuando
el precio de los insumos varie por la expansién en la demanda del bien.

Si lo vemos paso a paso, ocurre lo siguiente: Si el aumento de la demanda no incrementa los precios de los
insumos tenemos que este aumento en la demanda hace subir los precios, y por esta razdn crea utilidades
en las empresas, por lo que otras empresas deciden entrar al mercado, por lo que aumenta la oferta llegando
hasta el punto de beneficio cero, por lo tanto en el mercado se tranza una mayor cantidad pero al mismo
precio.

Y Y

3 3

6. Si el costo medio variable es decreciente se debe a que en promedio producir unidades de un bien implica
una menor utilizacién del factor trabajo. Comente.

Respuesta
Como el costo medio variable es inversamente porporcional a la productividad media, es decir,
CV  wL w

CVMe=-5"="5= Pife

Entonces, si el costo medio variable es decreciente la productividad media es creciente, lo que nos indica
que se utiliza, en promedio, mejor el factor trabajo.



Q A
PMg
PMe
> L
C
CMe
CMg
> L

7. Si una empresa debe pagar una franquicia (impuesto anual), que es una cantidad fija e independiente
de lo que se produzca, entonces la relacién entre costo total medio y costo marginal se vera afectado,
desplazando su interseccién hacia la derecha. Comente.

Respuesta

Sabemos que en el corto plazo existira un costo fijo, el cual no dependen de las unidades del bien que se
produzcan, de manera que se debe cumplir que CT(q) = CF+CV(q), por lo que el costo total medio debe
cumplir con CTMe = CFMe + CV Me. De esta manera si los costos fijos aumentan en una cuantia fija
(digamos 4), entonces el costo medio fijo aumenta proporcionalmente a las unidades que se producen, de
manera que el nuevo costo tal medio seria

CTMe=CFMe+ g + CVMe

con lo cual la interaccién se mueve del punto A al punto B, con lo cual podemos concluir que a menos que
el costo sea completamente ineldstico, existe un desplazamiento a la derecha y hacia arriba.

C

A

CMg

CTMe

o)
CTM€+ a
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8. La maximizacién de beneficios en el corto plazo garantiza que la produccién siempre serd al menor
costo posible. Comente.

Respuesta
No necesariamente, ya que la maximizacién en el corto plazo se da cuando CMg = IMgP, lo cual puede
entregar beneficios posisitivos, tal y como se observa en la figura.

C

A

CMgC
T™
\ A/ / Ji:IMg

> Q

Esta condicidn de equilibrio se da en el punto A de la figura, donde el costo medio es mayor que al encontrarse
en el punto B. Por lo que, no se asegura produccién a costo minimo, a menos que

CVMe=CMg=IMg=P

en tal caso la firma obtendria beneficios nulos y posiblemente se encuentre en el mercado, bajo condiciones
de largo plazo. Sin embargo, desde el punto de vista del largo plazo si se garantiza la minimizacién de los
costos, ya que la funcién de costo en largo plazo se define como la minimizacién en la combinacién lineal
en el pago de los factores a un nivel de produccién determinado.

9. La forma de las curvas de costos medio de largo plazo se debe a la existencia a que la tecnologia presenta
rendimientos crecientes, constantes y decrecientes a la escala. Comente.

Respuesta

Los tipos de rendimiento de escala pueden explicar la forma de la curva de costo y en base a esto determinar
la curva de costo medio, sin embargo, no son las lnicas causas que pueden determinar dicha curvatura,
como por ejemplo, los cambios tecnoldgicos, cambios en las preferencias, etc.Por esta razén cuando se busca
una relacién entre costo y produccién hablamos de economias y deseconomias en la produccién.

Corto Plazo

Largo Plazo

11



2.

Preguntas Propuestas

. En un proceso productivo, es posible tener un producto marginal decreciente en un factor y, aun asi,

tener rendimientos crecientes crecientes de escala.

. Una empresa siempre producird donde la productividad marginal este creciendo, dado que de esta forma

se asegurard de estar maximizando beneficios.

. Una empresa cerrard, en el corto plazo, en el caso en el cual el precio de mercado de su producto sea

menor que el costo fijo por unidad de producto, ya que en este caso estd sufriendo pérdidas, mientras
que en el largo plazo lo haria si el precio es menor al costo medio minimo.

. Como en el largo plazo las empresas en competencia perfecta tienen beneficios iguales a cero, entonces

estan indiferentes entre tener la empresa o no, ya que la finalidad de los hombres de negocios es ganar
dinero.

. La funcién de costo me indica cudnto es el monto en dinero que me cuesta producir una cantidad dada

cualquier combinaciéon de insumos.

. La firma contratard un factor hasta el punto donde el valor producto marginal de contratar la tltima

unidad de ese factor sea igual al salario de mercado que le debe pagar a este.

. Un economista es consultado acerca de la posible imposicién de un impuesto a las firmas productoras

de autos. Este dice que lo mas conveniente es poner un impuesto a las utilidades pues de esta forma
no variard la produccion y no habra costos en términos de eficiencia. Otro economista comenta que lo
mejor es un impuesto al precio de venta pues de esta forma no variard la contratacién de los factores.
Comente. ;Qué podra fallar en la proposicién del primer economista?

. La oferta de la firma sera la curva de costo marginal, ya que en este punto hace méaximo su beneficio.

12



3. Ejercicios con respuesta

Problema 1. El rey del mote con huesillos utiliza mote (x;) y huesillos (z2) en su produccién. Se sabe que
la funcién de produccién estd dada por

f(xy,m2) = /21 + /22
el precio de x; es wy, el de x5 es ws y el producto que elabora se transa a un precio p.

1. Plantee y resuelva el problema de maximizacién de beneficios que resuelve la firma, si su variable de
decision es la cantidad de insumos a utilizar. Obtenga las demandas para cada factor.

Respuesta
El problema que enfrenta la firma, corresponde a la maximizacién de beneficios (la diferencia entre los
ingresos y costos totales percibidos por la firma):

mix ™ =p- f(r1,r2) — w1T] — Waks
x1,T2

Las condiciones de primer orden corresponden a:

LOf _
p 8,@1_101
N
p 8x2_ 2
y sabemos que
of 1
8%1_2\/a
of _ 1

dry  2/T3

Luego, resolviendo se obtiene que

con lo cual las demandas de factores son:

2. Obtenga la funcién de oferta de la firma.

Respuesta
La funcién de oferta de la firma corresponde a la funcién de produccién, en donde se ha reemplazado la
demanda por factores productivos. Esto es:

13



. Determine la funciéon de beneficios de la empresa.

Respuesta
La funcién de beneficios de una firma se obtiene sustituyendo la oferta de la firma y la demanda por factores
productivos en la expresién para los beneficios:

2 2
B p p p P\ 3w+ wy)p?
n=p|\—F+— w1 | — —wy - | — =
2w1 211}2 2w1 211}2 8w1w2

. A partir de la funcién de produccidn, calcule la elasticidad de sustitucién.

Respuesta
Una forma de calcular la elasticidad de sustitucién es mediante la igualdad

B dln (g)

~ dIn(TMST,, .,)

am(z) am(z)  aw(z)  ade(m)

dn (%) d(ln (ﬁ)%) a(3m(z)) Zam(z)

. Explique el resultado de la parte 4.

Entonces

Respuesta
Como o > 1 se tiene una gran facilidad de sustitucidn entre factores. Esto es coherente con la forma funcional
de la tecnologia, la cual se asemeja a la de perfectos sustitutos (de hecho es una funcién cuasilineal).

. Determine los retornos a escala de la tecnologia.

Respuesta
Una forma es determinar el grado de homogeneidad de la funcidn siempre y cuando la funcién sea homogénea.
Es decir,

f()\LL‘l, )\.EQ) = v/ )\1’1) + )\1’2)
= VAW@1) + V/22))
= VAf(21,22)

entonces la tecnologia es homogénea de grado menor a uno y en consecuencia presenta retornos decrecientes
a escala.

. Explique los resultados de la parte 6.

Respuesta

Si los retornos son decrecientes a escala quiere decir que no es conveniente aumentar la intensidad de
uso de todos los factores. En otras palabras, lo mas conveniente es determinar un plan de produccién que
contemple una escala pequeia de produccién pues mientras mayor sea el nivel de produccién tenemos que
los rendimientos de los factores son crecientes a tasa decreciente.

14



Problema 2. Suponga que la tecnologia accesible de la empresa RG y Asociados para producir el bien y

. . . 1/2 1/4 o .
estd representada por la funcién de produccién y = 2371/ scz/ donde 1 y x2 indican, respectivamente, las

cantidades del factor 1 y factor 2 utilizadas en la produccion del bien z. Si en este mercado opera una empresa
competitiva:

1. Obtenga y represente graficamente la senda de expansién de la produccién de la empresa RG y Aso-
ciados.

Respuesta
Debemos plantear y resolver el problema de minimizacién de costos que corresponde a lo siguiente:

min C = wix1 + waks
Z1,T2

sa y= 23:1/233;/4

Isocostos: C = wix; + waxs

. d
Pendiente de Isocostos: ) _ 1
I tel w2
TMST, . — dry| _ Oy/Oxi _ PMgi e
21 = diy g— dy/ 0z - PMgs - %xi/zmgsm
2x .
TMST,; = ~ 222 . Pendiente de la Isocuanta
T
|TMST, 1|
—_ 0
61‘1
Si igualamos las pendientes:
d.’EQ o d.’EQ
d.]?l c o d.]?l 7
wo_ 2
w29 o X
w1T
= Ty = 171
2’LUQ
Entonces la pendiente es
drs  wi
dl‘l - 2’(1)2
T2
A
v = g

1
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2. Determine las funciones de demanda condicionada de factores y la funcién de costes a lo largo plazo
de RG y Asociados. {Cudl es la expresion de dicha funcién de costes si los precios de los factores son,
respectivamente, wy, =2 y wo = 17

Respuesta

Del éptimo calculado en (a) sabemos que:
w1 21’2 1wy 2%211)2
— = = Tg = , L1 =
w2a T 2’(1}2 w1

Reemplazando en la restriccién (uno a la vez):

/2 [ T1w1 1/4

1

2z <2w2 >

_ ()
! 2’LU2

o g 4/3 Qﬂ 1/3
! 2 w1

<
I

N <

2x9w
7 = 2 ( 2W2 z;/4
w1
_ 1/2
y 2w 3/4
LA 472 ;)
2 w1

o g 4/3 w 2/3
2 2 20

Ahora si reemplazamos z§ y z§ en la funcién de costos:

C = wiz1 + wexs

_\ 4/3 1/3 _\ 4/3 2/3
_ Y 2ws ¥ 1
o -nf3) () +=() G

¢ = (g [(2w2)1/3(w1)2/3+(w1)2/3 <2>2/3(w2)1/3]

|

o = (0) e [ (3)
|
|

_\ 4/3 2/3 218
oL (g (w1)2/3 (w9) /3 [(2)1/382/3+(;> 1

3

crr = <y (w1)2/3(w2)1/3((2)2/3

Como w1 = 2 y wy = 1, entonces:

_\ 4/3
CHP(wy,wo,z) = P (z) =3 <§)

Suponga que en el corto plazo RG y Asociados posee el factor x5 fijo en 16.
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3. Determine las funciones de demanda condicionada de factores y la funcién de costes a corto plazo. ; Cudl
es la expresion de dicha funcién de costes si los precios de los factores son, respectivamente, w; = 2 y

Wy = 17
Respuesta
min C = wix1 + 16ws
1
sa y=2a1%(16)/* = 421/?
=7y = 4x1/2
7 2
=zi=|=
i~ (1)
Entonces:
C’CP(wl,wg,:E) = wiz{ + 16ws
_\2
CCP(w17 w2, CE) = wi (Z) + 16’&)2

Como wy = 2y wy =1, entonces:

2
CP (w1, wy, ) = % + 16

Problema 3. Suponga que la empresa Aperezco D-C Ltda. produce frutillitas y opera en un mercado
competitivo. Sus costes de produccién de corto plazo estan dados por la funcién C(y) = y3 — 6y? + 20y + 50,
siendo y su nivel de produccion.

1. Obtenga la curva de oferta a corto plazo de Aperezco.

Respuesta

max B(y) = I(y) — C(y) = py — C(y)

Yy
Se calcula el costo marginal:
CMg = ag;y) =3y? — 12y + 20
Se calcula el costo variable medio:
CVMe = v’ — Oy" +20y =y? — 6y + 20

La produccién que minimiza el costo variable medio se obtiene:

M 2—6y+2
9CVMe (O =6y+20) o 6 _gy—s
Oy dy
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Por lo tanto el minimo de los costos variables medios es:
CVMe™ = CVMe(y=3)=3-3—6-3+20=11
Adem3s la curva del coste marginal corta a la curva del coste medio variable en su minimo:

CMg(y=3)=3-3-3-12-3+20=11

Igualando el precio al coste marginal, se obtiene la cuerva inversa de oferta, que expresa el precio en funcién
de la produccién:

p=3y>—12y+20cony >3
Despejamos la produccién en funcién del precio, obtenemos la oferta de la empresa, si:

0 sip<11
¥ (p) = Q12+ /144 — 12(20 — p)
6

sip>11

Luego obtenemos el costo medio de la empresa:

oy —6y? + 20y +50
Yy

CMe

50
f—@+m+g

El nivel de produccién que minimiza el coste medio se obtiene, de la siguiente manera:

0CMe
dy

50
=2y—-6—-—5=0=y=433
Y
Para el nivel de produccién y = 4,33 el coste medio minimo y coincide con el coste marginal:
CMe™™ = CMe(y = 4,33) = 24,3 = CMg(y = 4,33)

Graficamente, la curva de oferta de la empresa coincide con el tramo de la curva de coste marginal que
queda por encima de la curva de coste variable medio.

P CMyg
Oferta CTMe
N
24,3
CV>Me
) \\//
3 4,33 @
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2. Suponga que el precio del producto es P = 20. Calcule la produccién y el beneficio de equilibrio de

Aperezco.

Respuesta
Para un p = 20, la cantidad ofrecida por la empresa competitiva sera:

12+ /144 — 12(20 — 20)

20
) 6

yi(p= =4

El beneficio sera de:
B(y) = py — C(y) = 20(4) — (4> — 6(4%) 4+ 20(4) + 50) = —18
Como se pueden dar cuenta la empresa obtiene pérdidas en el corto plazo porque los ingresos que obtiene

no le permiten cubrir los costes totales. Sin embargo, la empresa no cerrard porque los ingresos obtenidos
superan a los costes variables. Los beneficios que obtiene produciendo cuatro unidades son superiores a los

de no producir, ya que en este caso obtendria una pérdida de cincuenta unidades.

P

CMyg

245
243

.......................................

Pérdida

CTMe

CVDMe

'
34 433

Problema 4. La recoleccién artesanal de almejas en la playa de Chigualoco sélo requiere factor trabajo. El

nimero de almejas extraidas por hora (Q) viene dada por:
Q =100VL
Donde L corresponde al factor trabajo por hora.

1. Dibuje en un grafico la relacion entre Q y L.

Respuesta

Q = 100VL
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2. {Cuadl es la produccién media del trabajo en la playa de Chigualoco? Dibuje esta relacién y demuestre

que la productividad marginal del trabajo disminuye cuando aumenta la utilizacién del factor trabajo.

Respuesta
El producto medio, correponde a la pendiente de la linea trasada desde el origen a cualquier punto sobre la
funcién de produccidn, lo cual correspnde a:

- Q
PMe—L

_100vL 100

L Vi

De manera que el producto medio se representa como el grafico de la izquierda de la figura anterior.

. Demuestre que la productividad marginal del trabajo en esta playa estd dado por:

50

VL

Dibuje esta relacién y demuestre que Productividad Marginal del Trabajo es menor que la Productividad
Media del Trabajo, para todos los valores de L. Explique por qué es asi.

PMgL =

Respuesta
Para determinar el producto marginal con respecto al trabajo tenemos que:
AQ
PMgL = —
g AL
_ @i1—-Qo
Ly — Ly

100+/L1 — 100/ Lyg

(VL1 = vVLo) = (VL1 + Vo)
100 100 50

Vi +vIo 2L VI

Es claro que la productividad marginal es menor que la productividad media, entonces dado que

PMg = = PMeL

50 100
—_— < —_—
VL VL
para todo L, entonces agregar un trabajador mas, en promedio se obtiene mayor produccién. Este fendmeno
puede explicarse por la extensién de la playa, ya que debido a ésto la incorporacién de un trabajador mas
tiene un costo marginal muy bajos y no altera significativamente la productividad media de los demds.

Problema 5. Suponga que en un mercado competitivo la empresa Don Pachd produce un bien que tiene
una funcién costo total definida por C(Q) = 100 + Q?, donde Q es el nivel de produccién. El coste marginal
de produccién es 2Q y el costo fijo es de $100. Por otro lado, se sabe que el precio del bien es de $60.

1. {Cuéantas unidades deberd producir esta empresa de manera tal que sus beneficios sean maximos?

Respuesta

La condicién de equilibrio para la maximizacién de los beneficios es costo marginal igual ingreso marginal.
Sin embargo, como es una sola firma, el ingreso marginal debe ser igual al precio de mercado, por lo tanto,
se debe cumplir que

CMg = IMg=P =60
2Q = 60
Q* = 30
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2. Determine el nivel maximo de beneficio para esta empresa y represente graficamente el area comprendida
por este beneficio.

Respuesta

Se sabe que el ingreso es P - ), mientras que la funcién de costo corresponde a C(Q) = 100 + Q2. De esta
manera el beneficio de la firma corresponde a

©(Q) = P-Q— 100 - Q?

De esta manera el beneficio maximo corresponde a piy (Q = 30) = 800, el cual se encuentra en el drea
pintada de la figura.

T
A
CMg
P / P=1Mg=260
800 | CTMe _
| L
| =
33,3 _____ Z |/ - CVMe
20 | _ ~—==7
//
_-l |
-~ | |
- ! !
z | | . Q
10 30

3. Determine el rango de precios para los cuales la empresa producird una cantidad positiva y ademds
represente graficamente esta condicién.

Respuesta

Suponiendo que esta firma considera estar en el mercado si sus beneficios resultan positivos, entonces, el
rango de precios ird desde su beneficio igual a cero (es decir, CTMe = CMg = P), a cualquier precio que
le genere beneficio positivo. Por lo tanto, el rango de precios corresponderd a P > 20.

Ahora, si suponemos que la firma producird hasta el punto en que puede cubrir sus costos fijos, con la
esperanza de revertir esta condicion en el futuro, entonces el rango de precios serd P > 0.
Ejercicios Propuestos
1. Suponga una empresa que posee la siguiente funciéon de produccion:
Y(L,K) = KY3L%3
Resuelva lo siguiente considerando como cierto: w = 25, r = 400 y la produccién deseada es de Y = 650.

a) Encuentre las funciones de demanda condicionada de factores; la funcién de costos en el largo
plazo y la funcién de costo marginal.

b) Calcule y grafique el equilibrio.

Ahora asuma que se encuentra en el corto plazo, y que solo dispone de una cantidad fija de capital
igual a K = 250.
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¢) Encuentre la funcién de costos y la funcién de demanda condicionada de trabajo.

d) Calcule y grafique el equilibrio de corto plazo.

2. Considere una funcién de produccion de la forma:

o' B

a) Encuentre, grafique y explique las funciones de productividad media y marginal, para uno de los
factores (el otro es andlogo).

V(LK) = mm{K'L}

b) Encuentre las funciones de demandas condicionadas de factores.

¢) Encuentre la funciones de costo; de costos medios y de costos marginales.

3. Suponga que la empresa Intro a Micro S.A tiene la siguiene funcién de produccién:

Y = K1/2L1/2

Donde Y es el producto, K el stock de capital y L la mano de obra. Suponga que el trabajo recibe un
salario w y el capital un salario r.

a) Calcule las demandas condicionadas.

b

)
) Obtenga la funcién de costos.
¢) Obtenga de la funcién de costos anterior, las demandas condicionadas para esta firma.
)
)

d

e

Obtenga la funcién de produccién dadas las demandas encontradas en el punto anterior.

Obtenga las curvas de costo marginal y medio. ;Qué caracteristicas poseen estas?

4. Suponga que la empresa de calcetines PT posee la siguiente funcién de produccién:

Y = K1/4L1/4

El salario del trabajo (L), viene dado por w y el del capital (K) viene dado por r.

a) Plantee el problema de optimizacién al que se ve enfrentada la firma.
b) Obtenga las demandas derivadas por los factores trabajo y capital.

¢) Muestre que ante un aumento tanto de los salarios como del precio al que se vende el producto
estas demandas no variaran.

5. Suponga la siguiente funcién de costos para la empresa Fideos Biancini:
CT = 150+ 8z + 32

a) (A qué nivel de produccién el costo medio variable es igual al costo marginal?

b) Si el precio de mercado es 10, ;Cuédnto produce?, ;Por qué no produce al costo medio minimo?
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6. Suponga que la empresa Fumarola S.A posee la siguiente funcién de produccién:

y = min{al;BK} (1)

Donde L es el trabajo y K el capital y los precios de los factores son w y r respectivamente.

a) Grafique la funcién de produccidn.

b) Encuentre las demandas condicionadas por cada factor.

¢) Encuentre la funcién de costos.

d) Para fijar ideas suponga que o = 20 y § = 1. En base a estos pardmetros explique cudl es la

proporcién éptima de factores y porqué las funciones de minimos se conocen como tecnologias de
proporciones fijas.

7. Considere la siguiente funcién de produccién:
y = aL+ K

a) Grafique la funcién de produccién.
b) Encuentre las demandas condicionadas por cada factor.

¢) Encuentre la funcién de costos.
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