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Resumen Clase

s Inyectividad: Sea f : A — B. f es inyectiva cuando o f es decreciente & (V1,22 € B)zy < 23 =
(Va,y € Az £y = (2) £ (1) f@r) 2 f(w2)
. . e f es estrictamente creciente <& (Vay,z9 €
. gﬁggz}éectlmdad. Sea f: A— B. f es sobreyectiva B)ay < 3 = flz1) < flx2)
(Vy € B)(Fz € Ay = f(x) e [ es estrictamente decreciente < (Vz1,z2 €

= Biyectividad: Sea f : A — B. f es biyectiva cuando B)zy <@z = f(1) > f(22)
es inyectiva y sobreyectiva a la vez. e Ademis, si A = B diremos que f es mondtona

creciente o decreciente segiin corresponda
s Ceros: Sea f: A C R — R. Los ceros son el con-

junto = Paridad: Sea f: ACR— R
Z(f) =={z € Dom(f)|f(z) = 0} o fespar e (Vx e A)f(—x) ==
» Crecimiento: Sea f: A CR — Ry B C A. Dire- o fesimpar & (Vx € A)f(—z) = —=z
mos que en B
= Funcién Periddica: Sea f: A C R — R. f es pe-
e f es creciente & (Vai,29 € By < 29 = riédica < p > 0 tal que (Vo € A)(x+p) € Ay
f(@1) < f(x2) (Vo € A)f(z +p) = f(2)

P1.

P2.

P3.

Dada la funcién f : R — R
flz)=a%*—4z -5
Determine los ceros, minimos y maximos en caso de existir, interseccién con el eje y, dominio e imagen.

Bosqueje la funcién y determine crecimiento, paridad, sobreyectividad, inyectividad.

Considere la funcién f definida por
x
flz) =

x? — |x]

a) Encuentre dominio, ceros, paridad, signos de f.

b) Estudie el crecimiento de la funcién f, indicando, si corresponde, en qué intervalos la funcién es
creciente y en cudles es decreciente.

Sea f: R — R la funcién definida por partes como:

3x+9 st T < =2
flx)=1¢ 22-3 si —-2<x<?2
20 —1 st x> 2
a) Grafique la funcién.
b) Identifique sus ceros.

¢) Analice si la funcion es inyectiva y epiyectiva (sobreyectiva).
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P4. Sea f: ACR — B C R una funcién dada por:

a) Determine el dominio de f.
b) Demuestre que f es par.

¢) A partir de lo anterior, determine el maximo conjunto A donde f es funcién y el conjunto B de modo
que f sea biyectiva

d) Determine la funcién inversa

e) Grafique.

P5. Considere la funcién
flx)y=e"+e "

Pruebe que esta funcién satisface la identidad:
fla+y) flz—y) = f(22) + f(2y)

P6. Considere la funcién f: R — R, dada por f(z) = (x — 4)(z + 2). Esboce el gréfico de:

a) f(x) d) f(|x]) 9) [f([])]
b) f(z-2) e) |f(x)] h) f(le—2[)
¢) 5f(x —2) f) 3lf (@)l i) f(lz=2)+5

P7. Un proyectil se lanza desde un acantilado, que se encuentra a 90 metros sobre el nivel del mar.
Si la altura del proyectil estd dada por:

h(x) = —102* 4 80x + 90
donde z es la distancia horizontal, medida desde el borde del acantilado.

a) Calcule la altura maxima que alcanza el proyectil.
b) (A qué distancia del acantilado el proyectil toca el agua?

¢) Grafique la trayectoria del proyectil, indicando los puntos mas relevantes.
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P8. Grafique para a < 0 y para a > 0:

0) f(@) = (x—a)+a d) f(x) = In(z + a)
b) f(z) = Vi—a ¢) f(z) = |z +a| —d
¢) fla)=e" —a /) f(@)=lz—a -a

P9. Un jardinero tiene un prado de forma circular y quiere cercar un sector con forma de pizza de este. Si
para cercarlo tiene 20m de alambre, ;qué radio deberia tener el sector para que el prado sea lo més grande
posible

P10. Considere la funcién f: R — R definida por

_ 14sen(x)
1 —cos(z)

f(x)

Encuentre dominio, ceros, paridad, signos, periodicidad e inyectividad.

P11. Dados ay 8 € R, sea la funcién f : R — R definida por:

2?24+a siz>0
f($):{:n+ﬁ siz<0 (1)

a) Demuestre que f es sobreyectiva si y sélo si a < f3

b) Demuestre que f es inyectiva si y sélo si a > 8

P12. El ntmero de manzanas producidas por cada arbol en una plantacién de manzanos depende de la densidad
de los arboles plantados. Si n arboles son plantados en una hectarea de tierra, entonces cada arbol
produce 900 — 9n manzanas. ; Cuantos arboles deben ser plantados por hectarea para obtener el maximo
rendimiento de manzanas?



