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P3.- Definimos paran > 1, r # 1

S, = i krk
k=1

a) Demuestre que:
n—1

Sp =1(S, —nr") + Z rhtt
k=0
Indicaciéon: Usar cambio de indice en S,
b) Demuestre que:
r— (n+1)r"t 4 ppot?
(1—r)2

c¢) Calcule S, en el caso r = 1, hagalo sobre la definicion de S,

Sy =

Lo primero sera realizar la parte a). Para eso usaremos la indicacion (esto es, usar cambio de
indice)

Sp = i krk
k=1

n—n—1
= 3" [0+
k=1—0
n—1 n—1
= Z krktt 4 ZrkH
k=0 k=0
queriamos esto!
n—1 n—1
= r Z kr® + Z phtt
k=0 k=0

N——

le agregaremos el n-esimo término

n—1 n—1
r- E kr* + E R e (e — ™)
k=0 k=0

to es 0
n n—1
—r. (Z(k‘rk) —nr'™) + Z phtl
k=0 k=0
n—1
=r(S, —nr") + Z kit
k=0

Que era justamente lo que buscabamos! :)
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Ahora desarrollaremos la parte b)! (que no es b factorial ah, jajajaja)

n—1

S, =1(S, —nr") + Zrkﬂ
k=0

le sacamos una constante
n—1
S, =1rS, —nr"tt 4+ 7 E r*
k=0

suma geométrica

1 1— T(n—1)+1
(1—=7r)S, =—nr""" + (7“1—
- T

B —nr" (1 —r) 47—yt

(1—r)?
¢ "~ r"H(n +1) + nrnt?
" (1—r)?

Nuevamente, llegamos a lo que buscabamos!

Ahora, la parte c) es la mas sencilla, para descansar finalmente: Si r=1, revisando la definicién nos

queda:
gnzzk.lkzzk:”(”_
k=1 k=1 2

Si les queda cualquier duda, nos dicen! Un abrazo, suerte en el estudio!!



