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Pauta Control # 2

Problema 1.- Demuestre las siguientes propiedades de conjuntos:

(a) Si A° C A entonces A° = ¢. ;Es cierta la reciproca?.
(b) AC(B\C)*< ANnBCC.

Sol:

(a) Sea x € A° por hipétesis entonces © € A pero z € A° implica que = ¢ A lo que es una con-
tradiccién (0.25 puntos). Por lo tanto nunca se tiene = € A, es decir A° = ¢ (0.25 puntos).

La reciproca es cierta puesto que ¢ C A es cierto ( 0.5 puntos).

(b) (=) Se tiene que A C (B\C)* = B°UC (0.25 puntos). Al intersectar con B tenemos
ANBC(B°UC)NB=BNC CC (0.25 puntos).

(<) Se asume que AN B C C. Como A = (A\B)U (AN B) (0.25 puntos) entonces
AC(A\B)UC C B°UC = (B\C)¢ (0.25 puntos) .
0

Problema 2.- Pruebe por induccién que:

(a) En un juego de cartas se tienen fichas con el niimero 2 y otras con el nimero 5. Muestre que
cualquier cantidad n > 4 se puede armar utilizando estas fichas. Por ejemplo 4 =24 2,5 =

56 =2+2+2.
(b) (i + 1)21 = n2nt!
i=1

Sol:

(a) Como 4 = 2 + 2 Es cierto para n = 4 (0.25 puntos).
Se asume para n es decir n = 2a + 5b con a € Ny b € N (0.25 puntos).

. e e
Sia > 2 entonces 2(a —2) +5(b+ 1) =2a+5b+5 —4 =n+1 (0.25 puntos).

Sia<2entoncesb>1y2(a+3)+50b—1)=2a+5b+6—5=n+1(0.25 puntos).
(b) Para n =1 es cierto porque (1 +1)2 =4 =122 (0.25 puntos).
Se Asume que > (i + 1)2° = n2"*! (0.25 puntos) y entonces
i=1

n2ntl

—_—A
n+1 n

D (I+1)20 =) (i + 12 +(n+2)2" =2(n+ 1)2" = (n+1)2"

=1 i=1



(0.5 puntos)

2n
Problema 3.- De una férmula explicita para la sumatoria > 2i.
i=n—+1

Sol: Dos maneras:

221_2<Zz_2> <2n27;+1)_n(n2+1))_n(gn_i_l)'

i=n+1

Z 2@—22 i+n) —2<Zz+2n) —2( n—i—1)+ 2):n(?m—l-l).

i=n+1




