Pauta Control 2
Matematicas I, 2006

Problema 1

1. Encuentre la ecuacién cartesiana o general L; de la recta que pasa por los
puntos A = (2,1) B = (3,3).

Sol
Buscamos primero la pendiente: m = := =2

Luego la ecuacion es: y — 1 =2(z — 2)
Lo que queda: y = 2x — 3

2. Encuentre la ecuacion cartesiana o general Ly de la recta que que es per-
pendicular a Ly y pasa por el punto medio M del segmento AB.

Sol

Buscamos primero el valor de M.

aor 06 0

2 2 ) 2

Entonces M = (2,2)
La pendiente de recta perpendicular a Ly es —%
Luego la recta es:

3. Dada la recta

ST ()0

Pruebe que el punto C' de interseccion de Lo con Lg esta sobre el eje x.
Sol

Vectorialmente Lo es:

NOHO RO

Igualamos Ly con L3
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(1) -+ (3)



Luego quedan las ecuaciones:
0=13a— A

£ =20 )

De aqui A = 13«, luego

17 13

EAp— QQ +4 =2

i1t 2

4= 2

o = 5

Luego reemplazando el « en L3 queda que el punto de intersecciéon es
C= (12—3,()) el cual esta en el eje x.

4. Calcule la distancia del punto C' a la recta L1, es decir, la distancia de C'
a M.

Sol

C_’: (%70) y M= (372)

CM=c-m=(5,-2)=(4,-2)
Luego la distancia es [CM| = V42 + 22 = /20

Problema 2

1. Establezca si las siguientes ecuaciones definen o no una circunferencia y
en caso afirmativo determinar su centro y su radio.

a) 22 +y? —6x+4y +16=0
Sol

2?2+ 9y —6r+4y+16=0=22—62+9+y>+4y+4+3=0
= (z-3)2%+(y+2)?%=-3
No define circunferencia.

b) 22 +y>+22x =0

Sol

2 +y?+22=0= (z+1)?+y>-1=0
= (x+1)2+y?=1
Define una circunferencia de centro (—1,0) y radio 1.

¢) 2+’ —x+6y+9=0
Sol

4y —ax+6y+9=0=(z—3)2+(y+3)?2-2=0
(e 37 4+ 37 =
Define una circunferencia de centro (3, —3) y radio 3.



2. Dados los puntos O = (0,0) y A = (3,0)

a)

Escriba las ecuaciones de las circunferencias centradas en A y en O

con radio r = 3.

Sol

En O:

22 4 y? = %
En A:

2 2 _ 25
(z=3)"+y* =7
Encuentre los dos puntos de interseccion de ambas circunferencias.

Sol

x2+y2:%5?5y2:%2—5x2

= @-32+2-—a?=2
=(2-32%-22=0=2°-62+9—22=0

= —6x+9=0=>a2=232

; ; . (3 3
Entonces las intersecciones son: (5,2) y (3, —2)
A partir de esto, encuentre las ecuaciones de todas las circunferencias
que pasan por O y A que tienen radio r = g

Sol

Esas son las circunferencias centradas en (2,2) y (2,-2) con radio
r =
2
(=32 + (-2 =2
-8t yr22=2
2 Yy 1

|t

Problema 3

Resuelva solamente uno de los siguientes problemas.

a)

(Primera alternativa) Encuentre las dimensiones de un rectangulo de
perimetro 11 y area 6.

Sol

Las ecuaciones que quedan son zy =6y x +y = 11



=y =11 — 2z, luego queda z(11 —z) =6
= —224+11z2-6=0
=114 /112 — 4(-1)(—6)

== 5

. 11 F 121 — 24
B 2

m_ll:F\/97

2

_ _ 11407

b) (Segunda alternativa)

1) Encuentre la ecuacion de la parabola de foco en (0, 5) y directriz
y=0.

Sol

La ecuacién de una pardbola con vértice en (h,k) y foco en
(h,k+p) es (x —h)* = 4p(y — k)

Si el foco es (0,5) y la directriz es y = 0, el vértice es (0, 2)
Luegoh:O,p:gyk:%.

Entonces queda:

[\eljey)

a? =10(y - 3)
2?2 =10y — 25
2% +25 _

0

2) Encuentre vértice, directriz y foco de la parabola
y=2(x—3)(xz+1).

Sol

%y=x2—2x—3

sy+d=a?—20+1=(x—1)?

iy +5) = (- 17
Luegop=g,k=-8yh=1

Asi que el foco estd en (1,5 —8) = (1,—?)

La directrizes y =k —p=-8— ¢ =-%



