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1. Sea K un cuerpo. Sean L1 y L2 extensiones galoisianas de K tales que L1
Ş

L2 “ K. Demuestre
que L1L2{K es galoisiana y

GalpL1L2{Kq – GalpL1{Kq ˆ GalpL2{Kq.

Concluya que si taiu
n
i“1 es un conjunto de enteros positivos libres de cuadrados y coprimos a pares,

entonces
GalpQp

?
a1, . . . ,

?
anq{Qq – pC2qn.

2. Sea m P Z` libre de cuadrados. Determine el cuerpo de descomposición de xn ´ m sobre Q y su
grupo de Galois.

3. Determine todos los cuerpos intermedios del cuerpo de descomposición de px8 ´ 14qpx5 ´ 15q sobre
Q.

4. Sea K un cuerpo de caracteŕıstica distinta de 2.

a) Sean d1, d2 P K tales que ni d1, d2 y d1d2 son cuadrados. Demuestre que Kpd1, d2q{K es
galoisiana y su grupo de Galois es C2 ˆ C2.

b) Demuestre si el grupo de Galois de una extensión galoisiana L{K es C2 ˆC2, entonces existen
d1, d2 P K tales que ni d1, d2 y d1d2 son cuadrados y L “ Kpd1, d2q

5. Sea K{Fp una extensión finita. Demuestre que

F : K Ñ K

α ÞÑ αp

es el generador de GalpK{Fpq.
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