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1. Una persona que siempre va apurada siempre sube las mismas escaleras dando pasos de 2 o 3 peldaños.
Eventualmente se da cuenta de que si sube solo de a 2 peldaños a la vez entonces le sobra un peldaño, y
si sube solo de a 3 peldaños también le sobra un peldaño. Si sabemos que hay al menos 10 peldaños pero
no más que 15. ¿Cuantos peldaños tiene la escalera?1

2. Una persona que pasa por el mismo pasillo embaldosado se da cuenta de que cuando camina dando pasos
de 4 baldosas le sobran 2, mientras que si camina usando pasos de 5 baldosas le sobra 1. Intrigado, decide
experimentar dando pasos de 7 baldosas, donde le sobran 4, y dando saltos que cubren 13 baldosas, donde
le sobran 7. Si sabemos que el pasillo no pasa las 50 baldosas de largo, ¿cuantas baldosas de largo tiene el
pasillo?

3. Determine los últimos dos d́ıgitos de todas las potencias de 49.

4. Determine, si se puede, todas las soluciones de la ecuación

14x ≡ 9 (mód 585).

5. Determine, si se puede, todas las soluciones de la ecuación

39x ≡ 91 (mód 1001).

6. Determine, si se puede, todas las soluciones del sistema

x ≡ 9 (mód 585), x ≡ 137 (mód 204).

7. Considere un hexágono regular, un pentágono regular y un octágono regular, y en todos enumere sus
vértices partiendo desde 0 y siguiendo un orden antihorario. Consideraremos ”dar un paso” como ir de
un vértice al vértice que lo sucede en el orden antes dicho. Si damos los pasos simultáneamente en cada
figura partiendo desde el vértice 0, ¿cuanto es el mı́nimo de pasos que tengo que dar si quiero caer en el
tercer vértice del hexágono, el quinto vértice del pentágono y el séptimo vértice del octágono?. Si decidimos
cambiar los vértices en los que caer, ¿siempre podremos encontrar dicho número?. ¿Que ocurre si variamos
los n−ágonos regulares que usamos?

1Inspirado en sucesos vividos por su apurado ayudante.
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