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1. Sea A = {(x, y) ∈ R2 : x 6= 0}. Estudie los puntos cŕıticos de la función f : A→ R definida por

f(x, y) = 2x− 3y +
1

2
ln(x2 + y2) + 5 arctan

(
y

x

)

2. Estudie los puntos cŕıticos de la función f(x, y) = (x2 + y2)ex
2−y2 .

Problemas propuestos

1. Estudie los puntos cŕıticos de la función

f(x, y) = ln(x2 + y2 + 1)

2. Encuentre tres números positivos cuya suma sea 9 y cuyo producto sea lo más grande posible.
¿Existen tres números positivos cuya suma sea 9 y cuyo producto sea lo menor posible?

3. Sea f : R2 → R una función de clase C2 tal que ∆f(x, y) = 0 para todo (x, y) ∈ R2.
Demuestre que f no puede tener máximos ni mı́nimos.

Recuerdo: ∆f(a, b) =
∂2f

∂x2
(a, b) +

∂2f

∂y2
(a, b).
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