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1. Determinar para los siguientes vectores su componente paralela y perpendicular al
vector (3,2):

a) (6,5) b) (V2,1)

Solucion: La resolucion de los problemas a) y b) se hard mostrando los dos métodos, al igual que en la
Ayudantia 04—A:

Para a): Un vector perpendicular al (3,2) es el (—2,3); buscamos (6,5) = «(3,2) + 5(—2, 3):

Formal: o= (6,5) ¢ (3,2) = 18+10 _ 28 (6,5) 8 (—2,3) _ 12415 3

(3,2)e(3,2) 9+4 13~ 5:(—2,3).(—2,3) 4+9 13

[3a-28 =6 3 206 (1/3)f 1 —2/3|2 1 —2/3|2
FormaII-{QaJrgﬂ _5 (2 3 5) N<2 3 5>f2—2f1N<0 13/3 | 1

1 —2/3] 2 \ fi+(2/3)f 1 0]28/13 o =28/13
(3/13)f> <0 1 3/13) - (0 1 3/13> - {B —3/13

Finalmente,

(6,5) = (28/13)(3,2) + (3/13)(=2,3) | .

Para b): Al igual que para a), buscamos (v2,1) = «(3,2) + 5(—2, 3):

(V2,1)e(3,2)  3v2+2 3v2+42 C (V2,1)e(=2,3)  —2v2+3  3-2V2

Formal:a="5or0ma) =~ 974 ~ 13 P~ (C23)e(-23 419 13
[Ba-28 =V2 3 —2v2\(/3)f 1 —2/3|v2/3
Forma II : {20&4—35 _ — <2 3 1 > ~ <2 3 1 >f2—2f1
3V2+2
(s 3{52/35 L 3\_/52/35 s [ 10T
0 13/3 | Z—2= | (3/13)f2 0 1 0 1 3-2V2
3 13 13
_3vV2+2
— ‘T 3_15’\/§ Finalmente, | (v2,1) = (3@3+2> (3,2) + (3 _1?))\/§> (-2,3) | O
ﬁ =
13
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2. Escribir los vectores dados en la forma ( ||7]| cos (), ||U]] sen () ):

a) (2V/3,2) b) (V2,V2)

Solucion: Para a): Primero encontramos la norma del vector:

17 = /(2V3)2 + (2)2 = V12 + 4 = V16 = 4
Para determinar el angulo, podemos usar dos métodos:
{cos (@) =+/3/2

sen (o) =1/2

Forma I: ( 4cos(a),4sen (a) ) = (2v/3,2) — a=230°

Forma II : tan(a) =2/2v3=1/v3 — el vector (2V/3,2) estd en el cuadrante I — a = 30°

Finalmente, | (2v/3,2) = (4cos (30°) , 4sen(30°) ) | O.

Para b): Primero encontramos la norma del vector:

17 =/ (V2)2+ (V22 =v2+2=+4=2

Para determinar el angulo, podemos usar dos métodos:

' L)) — cos(a) =1/V2
Forma I: ( 2cos(a),2sen (a) ) = (V2,V2) — {sen(a) = 1/V2

— o =45°

Forma IT: tan(a) = v2/vV2=1 — el vector (V'2,V/2) estd en el cuadrante I — a = 45°

Finalmente, | (v/2,v/2) = ( 2cos (45°) , 2sen (45°) ) | O.

3. Descomponer los siguientes vectores como suma de dos vectores: uno paralelo a la recta

6z + 3y = 9 y uno perpendicular a dicha recta.

c) (—20,—a), a#0

a) (2,2)
d) 3—2a,10— ), a#0

b) (11,1)
Solucion: Sabemos que el vector director de la recta serd paralelo a ella:

=0 —y=3 -
By=—62+9 — y=-20+3 — { Y — d=(0,3)—(1,1) = (-1,2)
z=1 —y=1

Luego, un vector perpendicular a la recta serd perpendicular al vector director; basta con 7 = (2,1).

Para a): (2,2) = a(—1,2) + 8(2,1) :
C@2e(-12) 244 2 (22)e(21) 442 6
Formal:o= o o= 154 5 PT@ne@) ax1 5
—a+28 =2 1 22 1 22 ~1 2] 2
FormaII:{Qa_i_ﬁ :2—>(2 12>f2+2f1N<0 56)(1/5)f2N<O 16/5>

) () -

(2,2) = (2/5)(-1,2) + (6/5)(2,1) | .

Finalmente,
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Para b): (11,1) = a(-1,2) + B(2,1) :

(11,1) e (~1,2) —11+2 -9 (11,1) e (2,1)  22+1 23
(-1,2)e(-1,2) 144 5 b= 2,1)e(2,1) 4+1 5

Forma II : —a+25 =11 N -1 2|11 —1 2 -1 2] 11
‘2048 =1 2 1|1 ) fat2h (1/5) fa 0 1|23/5

fi—2f ~1 0] 9/5 \(-1)f 10 9/5 a =-9/5
1 2”(0 23/5> 1”(0 1] 23/5 %{5 — 23/5

Formal: o=

Finalmente,

(11,1) = (=9/5)(-1,2) + (23/5)(2, 1) | .

Para c): (—2a,—a) = a(—1,2) + 5(2,1) :

Vemos que (—2a,—a) = (—a)(2,1). Esto quiere decir que el vector (—2a,—a) es paralelo
al vector (2,1) y, por lo tanto, es perpendicular al vector (—1,2).
Con ello:
0
_ (—204, —Oé) ® (_172> _ (-Oé)(?,l — 72) -0 6 _ (-2@,—0&) b (271) _ (—OJ)W_ (_ )
T LY)e (L2 ((L2e(-12) 7T T @DeD | 2lefzn

Finalmente,

(—20,—a) = (0)(~1,2) + (—a)(2,1) , a #0 | .

Para d): (3 —2,10 —a) = a(-1,2) + 5(2,1) :

~ (3-20,10-a)e(—-1,2) 2a-3+20-2a 17

(—L,2)e(-1,2) 1+4 "5

(3-2a,10—a)e(2,1) 6—4a+10—a 16
_ _ 16

(2,1) e (2,1) N 4+1 5

8=

1 1
Finalmente, | (3 — 2,10 — a) = (;) (—1,2) + (56 - a) (2,1), a#0 | O

4. Hallar la ecuacién vectorial de la recta que pasa por (1,2) y que tiene la misma direccién
que la componente perpendicular de (1,2) sobre (6,4).

Solucion: Sobre la recta que buscamos, se tiene:
» Debe pasar por (1,2) — P=(1,2)

» Misma direccién que la componente vertical de (1,2) sobre (6,4) — d | (=4,6) — d=(—4,6)

Finalmente, la recta buscada es ’ Z=(1,2)+ A(—4,6), AeR ‘ 0.

5. EJERCICIO: Hallar las ecuaciones de dos rectas perpendiculares entre si, que se in-
tersectan en el punto (2,3) y para las que la suma de los vectores directores es (1,5).
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