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Nombre:
Elija s6lo un problema.

., |
1. Dada la sucesién a, = /%, n € N.

i) Demuestre que a,, es acotada.
Solucién:

Demostraremos que a, < 2, usando induccion.
En efecto:

— 1
(1) para n=1, tenemos que a; = T=1<2

0.5 puntos.

(2) Suponemos que se cumple para n = k, es decir, a; < 2.

Por demostrar que se cumple para n = k + 1, es decir, a1 < 2.

0.5 puntos.

. (DY (DR R k!
Dem: ak1 = Giayis = Gangr)F — GrlF = #F < 2-

1.5 puntos.

Por lo tanto, a, < 2, Vn € N.

0.5 puntos.
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ii) Demuestre que a,, es decreciente.
Solucién:

Demostraremos que ‘ZZ—“ <1.
n

0.5 puntos.
En efecto:
ant1 _ (ALY @AD" (kDI \"
an nl/nm T nl(n+1)ntL T\ n+l

1.5 puntos.

Ademads, como n € N, tenemos:

n<ntl = <l = (n/(nt1)n <L

0.5 puntos.

Por lo tanto, ‘Z’;J < 1, es decir a, es decreciente.

n —=

0.5 puntos.

. Analice la convergencia de la siguiente serie:

> e
— +1lpl”
= (=2)nt+1inl

Solucion:

Aplicaremos criterio del cuociente:

3n71

a T2 (Dl
lim [T = i (220D
n—oo ap, n—oo m

2.5 puntos.

a 3
lm [ = 1m — 2 =0<1
n—oo | an n—00 Q(n + 1)

2.5 puntos.

Por lo tanto la serie converge.

1 punto.
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