Control 7 de Matematicas 1

Programa de Bachillerato. Universidad de Chile.
Lunes 06 de Mayo, 2013

Tiempo : 15 minutos .

Nombre:
Elija s6lo un problema.

1. Dada la funcién f : [1, +oo[— R definida por: f(x) = 2(z — 1)? + 7. Demuestre
que f es una funcién Inyectiva.

En efecto:

Sean a,b € [1,400[, luego

fla) = f(b)
= 20a—1)*+7 = 2b-1)*+7/ -7
N 2o —1?2 = 2(5—1)2/.%
= (a—1? = (b-1?/y
= a—1 = b—1 yaquea,be[l,+oo|
= a—1 = b—-1/+1
= a = b.

1 punto cada paso.‘

Por lo tanto f es inyectiva.



2. Sean f : R — {1} — R definida por: f(z) =1+ -5, y ¢:R — R definida
por: g(z) = [z].

(a) Determine (fog)(z), e indique su dominio (dominio maximo).
Solucién:

(fog)(z) = flg(@)) = f(l=]) =1+ =

1.5 puntos.

Dom(fog)=R—{1,-1}.

1.5 puntos.

(b) Esbozar el grafico de (fog)(z), e indique en que intervalos es creciente y
donde es decreciente.

En efecto:
Si 2 > 0 pero distinto de 1, f(z) =1+ 5.
Si z < 0 pero distinto de —1, f(z)=1- -+

z+1°

Luego el grafico de f queda de la forma:

—1

=]

Figura 1: Gréfico

Por lo tanto f es creciente en: | — oo, —1[U] — 1,0[ y f es decreciente en:

10, 1[U]1, +o0.



