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Elija solo un problema.

1. Sea f :[0,1] — [0,1] definida por f(x) = x. Encuentra una particién
P de [0, 1] tal que

S(f,P)—s(f,P) <107

Solucion:

Sea n € N consideremos la particién de [0, 1] :

Pn:{mgzﬁ/()gkgn}
n

Entonces para cada k € {1,2,3,4,...,n — 1,n} se tiene

k
My =sup{f(x)/ v1—1 <z <z} =sup{z/ v <z <z} = = -

k—1
my =sup{f(z)/ vp—1 <z < ap} =sup{z/ v < v <ap} =aK = W

Entonces

SUF P~ s(f. P =Y (%— "’;1) (%) -y 5=t




Luego basta tomar n = 101 para construir la particién

k
Pn:{mk:;/ogkglol}

para asegurar que
"k k—1)\ /1 "1 1 1 Ly
S(f,Pn)—s(f,Pn)—Z<;——n )(g)—Zﬁ—;—ﬁdo

. Grafica la funcién F : [0, 3] — R definida por
F(z) = / [u]du
0
donde [u] denota la parte entera de w.

Si0 <z <1, entonces

x 1 T
F(x):/ [u]du:/ 0du+/ ldu=0+z—-1=2-1
0 0 1

Si 2 <z < 3, entonces

T 1 2 T
F(w)z/ [U]du:/ 0du+/ 1du+/ 2du = 0+1+2(z—2) = 223
0 0 1 2

Entonces
0 sio<x<1

Flz)=< z—-1 sil<z<2
20 —3 si2<x<3
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